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ви, Бугаева. 


уравнений третьей степе- 


4. Износкова. О приблизи- 
солнца, (стат. 4-я) Гусева. 
годовь. 111. Извлесене из 


переписки издателл.— Извлег. изз період. изданий: 1. О нъкоторыхъ опредфленныхъ интегралахъ, Эннепера. 2. О строкъ Лам- 
л = 8 
берта 2Шлдӧмильха. 3. Объ изохромахической поверхности Бертена. 4. Г. ометрическій выводъ выр:женія для плошиди треуголь- 


ника, по Герону Александ ійскому. *`5. Теоремы относительно круговаго конуса Вбпке. 


№.1 и 2 Износкова и М№. 5 Гусева. 


6. Краткія извЪстія. 7. Решение задачь 


Графитескій способъ проведенгя касательныхь кз привымз на плоскости. 


Всъ граФическіе способы проведевія касатель- 
ныхъ къ :кривымъ на плоскости, которые только пред- 
лагались до сихъ поръ, вытекали изъ непосредствен- 
наго разсматриванія каждой кривой отдъльно. Частныя 
свойства ея наводили на тотъ, или другой методъ по- 
етроенія касательной; но попытокъ обобщить эти пріе- 
мы, выработать изъ нихъ указанія на общій епособъ 
граФическаго построенія, почти не было. Я предлагаю 
здВеь общій графическій способъ проведенія касатель- 
ныхъ къ тъмъ кривымъ на плоскости, которыя выра- 
жаютея уравненіемъ у” = /[х, гдъ [х есть цфлая, ал- 
гебраическая Функція х, содержащая одни дЪйстви- 


черт. 1. 


Строеніе это сдълано ва чертеж 0-МЪ, Раф’ изъ 
центра Ё круга, описаннаго произвольныйъ радіусомъ, 
проведены лини РМ, РО, РГ, ЕН, параллельныя 

4, МВ мя ‚ МШ итакимъ образомъ на лини М’ 


тельные корни, а показатель 72 можеть быть числомъ 
цвлымъ, или дробнымъ, положительнымъ, или отрица- 
тельнымъ, ращопальнымъ, или ирраціональньымъ; 
Раземотримь сперва тотъ случай, когда показа- 
тель т есть единица. Для проведенія касательной въ 
точкъ М къ кривой АМВСЬН (черт. 1), выражаемой 
уравненіемъ у = 2 нужно данную точку М соединить 
съ Ч, В, С, Э... всъми точками пересъченія кри- 
вой съ осью Х, и построить при М линію подъ та- 
кимъ угломъ къ оси Х, чтобы его тангенсъ равнял- 
ся алгебраической еуммъ. тангенеовъ угловъ, образу- 
емыхъ.линіями М.4, МВ, МС, МО... съ осью Ж, 


черт. 2. 


ОТЛОЖЕНЫ Части ТМ, 70, Т1, ТР, выражающія тан- 

генеЫ данныхъ улоръ, положительные, или отридатель- 

ные, смотря по направлению лини, сосдиняющихь точ- 

ку М съ точками пересъченія кривой съ осью Х. По- 
24 


яте # 


строивъ ТЕ, равное алгебраической сумм лийій ТМ’, 
ТО, ТГ, ТЕ, гдъ веъ отрьзьй, идушіе отъ Х вверхъ 
считаются положительными, а внизъ отрицательными, 
и соединивъ Е съ ЕЁ, получимъ линію СЁ, которая 
и будетъ параллельна искомой Касателлной М5: ^^ 
Аналитическое доказательство предложеннаго спо- 
‚ соба очевь-проето” Кели“у=рх есть’ уравнен!е ’данной 
кривой, то’ переефчене ея съ осью ЛХ опредфлится изъ 
уравпенія [= 0. Пусть корни этого ‘уравненя, или 


абсциесы точекъ пересъченія будуть 0.4=а ,‚. ОВ=В ,.|.. 


ОС=; , 00=0 и т. д. 


алас нова 176 


| Тангенсъ: угла, наклоневя касательной къ оси 
Х выразится чрезъ 


| лм Їх Їх 


Для данной точки М, координаты которой ОР = и 


МР = РЕ, выражеше тангенса ‘угла 1 нақйрневія каса- 


тельной къ оси Х приметъ видъ: 


и 
ШУ 


Е | 
+ ны аа 


р МР. МР, МР 
РВ ро рр + 5 


, МР МР МР Мр _ МР 
ў = ГЕ = ора +-0р08- 6р00 + 0Р0) = ар + 


или 
Эта теорема ‘алгебраической суммы тангенсовъ даетъ 
возможность строить касательную и въ томъ случа, 
когда уравненіе кривой имфетъ видъ 

ут ју (0—0) (2—6) (1—7) (0—0)... 


при всякомъ тл. 
Для этого нужно соединить данную точку съ пе- 
ресченіями кривой съ осью Х, сдфлать построенле, 


ны а [х Ѓ= 
веть х—в ру 
ау 


тва 
При граФическомъ построен1и касательной къ кругу и 
эллипсу нужно раздфлить алгебраическую сумму тан- 


тенсовъ по поламъ. .Если кривая гипербола, выражен- | 


ная по ассимитотамъ, которой уравненіе у = _,; или 


У == х, то нужно раздфлить на —1 и т. д. 
Графическое построёніе касательной къ эллипсу 
выражено на чертежъ 3, гдъ М соединено еъ 14 


и В, ОСМА, ОРФ: МВ, ВЕ = Вр — ВС в 
ВЕ ее. ВЕ; касательная въ М параллельна линіи ОЕ. 
черт. 3. 


Къ гиперболв касательная проводится точно тав- 
же, Бакъ КЪ ъэллиису. 


ам 


у ] Я 
2—4 
Но всего замъчательн%е по своей простотв проведе- 


ніе касательной къ параболъ, какъ видно на чертеж 4. 
черт. 4. 


МЕРУ В РИ ДРЕ И 
Ӯ == ВР вы: х—68 


| 
1 
| 


Москва. 1861-го года, Ноябра 14-ге: 


0.7 = (5. МАХ + в. МВХ + 16. МСХ + 66. МОХ +... 


удовлетворяющее выведенной тедремв алгебраической 
суммы тангенеовъ, и раздълить полученный тангенсъ 
на показателя т, принимая въ соображеніе и знакъ т; 
Частное и выразитъ тангенсъ угла наклоненія каса- 
тельной къ оси Х. Дъйствительно для кривой 


у" = [& = (00) (5—8) (х—7)(х—6)... 
будстъ 


+ 


1 


. Для этого соединимъ М съ точкою 0 перес®- 
чен1я параболы съ осью Х, дълимъ МР, тангенсъ 
угла МОР, по поламъ, соединяемъ 4 съ 0, и прово- 
димъ линшо МТ параллельно -.40, которая и будетъ 
касательною къ парабол%. 

зъ этихъ частныхъ примфровъ видно, что гра- 
Фическое построеніе касательной къ кривымъ 2-го поряд- 
ка сводитея къ одной общей теоріи проведенія каса- 
тельныхь къ кривымъ, выражаемымъ уравненіемъ 
у" = Їх, и совершается по способу, одинакому для 
всЪХЪ этихъ кривыхъ. М 


Н. Бугавве. 


== 177 — 


Раціональнал функшя выражают 
по третьему, и Новы спосо 


Ѕеггеє въ 16-мъ урокъ своего еочиненія Иа 
зирёт1еиге« находитъ раціональную Функцію, дающую 
Выраженіе двухъ корней кубичнаго уравневія по треть- 
ему, предполагая, что кубичное уравненіе ръшено, и 
слъдовательно извћетны Функціи, которыми опред%ля - 
етея х по коефишентамъ уравненія 23 +- рх + 9 = 0. 

Безъ подобнаго предположенія можно обойтись, 
если только пользоваться общими пріемами при нахожде- 
ни выраженій, связывающихъ одни корни уравненія 
съ другими, и потомъ „ поередетвомъ даннаго уравне- 
нія, ‘исключить радикалы изъ этихъ выраженій. 


Такъ, имфя данное уравненіе ' 
х" 4 ра" 4... + и=о, 


и предполагая одинъ корень его а извфетнымъ, мы, 
зычитая изъ этого уравненія выраженіе 


геми два корня кубитнаго Уравпенія 
8 о этихжз уравнений. 


сафднаго уравненія найдемъ выраженіе двухъ осталь- 


ныхъ корней по 2: 
а = р) афи ар зая) 
о ана ас 


Остается только замвиить И { (4р Е 3х?) раціо- 
нальною Функціей. 


Изъ даннаго уравненія: 25 +рх+9 = 0 
находимъ (2° + рх) — 42; 26 - Фрай 2х2 — 2+0. 
Раздфливъ 27 (2% -- 2р. р202— (2) на РИА най- 


демъ въ частномъ (32 2, а въ В — (4 279? 
слфдовательно НЕ Чи 
27 (2° -- 2рл* + рх? — 02) ==(3рхэ: р)? (4р +. Зал) 


— (40° + 274?) = 0; 


Изъ этихЪ четырехъ уравненій найдемъ четыре коефи- 
Щента. Первому и четвертому удовлетворимъ положе- 
ніемъ 6=0, с==0; 2-е же и 3-е равнея дадутъ: 


п—1 у 2 
о" = ра... го 4-и 0, озвуйа = ( + Заа — (4р + 2742) 
найдемъ, послъ раздллеліл остатка на х — &, уравне- Вар» я 
н1е степени л — 1: иа 
о —@р 2792) 
("1 4 ал" 4 а?" Е И. й и И—(4р- 342) = АС га А 
р(20"—? +- ах... те"... а Замфнивъ этотъ радикалъ въ выраженяхъ 21 И 2, 
изъ котораго Е ‘веф 7—1 вбуной по = найдемъ такія же раціональныя Функщи, опредвляю+ 
Употребимъ подобный пріемъ для кубичнаго урав- щія два корня кубичнаго уравненія по третьему, какъ 
‚ ненія 2° 4- р24-7 == 0; вычтя Отсюда х + рх 9 = 0 | У Бетгеб: 
найдемъ, по. раздъленіи на 2 — х, уравненіе рата И 04р34 (059743). м И-@+и 
22 | ах + 2? р=0. а 248 (Зари: * ЗАТ Пу тт 2 (За р) › 
Предполагая извфетнымъ корень, х, мы изъ по- | но полученныя гораздо проще. в 
| | р. 
Если въ уравненіе третьей степени х5 рх + 9=0 вставимъ х= НУ гдъ а; 6, с, 4 произвольные · 
постоянные, то по приведеніи къ одному знаменателю получимъ: А 
у° - 361° 30° | 1-05 у-Н3а5? | у’ 3426 | уаз } 
4-ра* | +55 4 За + ?раса | -- рас? | 
+ ѓа + ра? + рай? +4 рос? + 9.3 а Е 
+ 2реа | --3рьеа | +3904 РЕР ение! 
+ 94 + ре? 
- 394? я ! 
Чтобы имЪть возможность привести уравненіе (1) ра? За ‘=9 
къ квадратному должно оставить 6-ю и 3-ю ‘етепени ет 110: 
съ извветнымъ числомъ, для чего нужно коефхищенты Т 
при 5-й, 4-й, 2-й и. 1-й схрпеудь приравнять нулю: Е а = 2; 4=1, слБдовательнох; 
836 =0 = ж. Б 
+ у 
3 4- раз 4- За = 0 = у- Б, 
мера Зы ран мой о и уравнене (1) приметъ Раи РР 
ЗазЬ + Зраса -- рь Зе = 2—0 уе 4 408 Р О 


того самого разрьшающаго "уравнены, которое поду; 
чилось положещемь х = У + =. 


Москва 1861-го года, Декабря 21-го. Н. Бугаев. 
4* 
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О нажождеши зависимости произвольной фуницё отъ суммз конегныхэ 
и суммз дифференціальныхе. 
(Статья 3-ая См М. 17 и 21). 


Чтобы найти искомую зависимость, возьмемъ, из- 
вЪстную уже намъ Формулу: 


“ —жт=е5 


на ғ(.0= [| Е (х,у) соѕиуди ду . 


оо 


Такъ какъ въ ней Функція Е (х,у) произвольная, то 
можемъ написать: | 


> 
Е (х,у) = (х, ат 
зіп т. 
тогда: Е (2,0) == ў (5,0), 
- Р Ү А 
Но [ соѕу(и — 2) ди= 
Ід 
= 
поэтому: 


И такъ, искомая зависимость произвольной Функціи 
отъ суммъ конечныхъ И СУММЪ диФФеренціальныхъ 


есть слъдующая: 
т ` 
л © 4 А 
о 


Измнивъ въ этой Формулъ перемфнную у въ у най- 
демъ; 


(т, = $(х, [Е 2 с0$ (9 зы. 


Откуда слдуетъ, что это равенство до тъхъ поръ им$-. 


етъ мъсто пока 7: величина конечная; если же 21—52, 
то ясно, что В должно дълатьея равнымъ 1. 
Сдълаемъ приложеніе предпослъдней Формулы 
къ нахождению а ая замфчательньйшихъ конеч- 
ныхъ интеграловъ. 
Для сего положимъ въ ней: т== ©, ў (х, у) = е", 
тогда найдемъ: 


со с 
п 1 —,* НН 
+] е? + | Хе 7 соѕ иу ду , 
© 
о 0 


ИЛИ; 


ЕУ Д6 о= [| $ (х,у) 


Изиднявъ, въ послъднемъ равенствё, перемънную и въ 
и — =, аід 


5 05 Чу диду . 


520$ У(и—- 


"диду, 


ѕіп у (2 — 25 


т Е В т . = 

Ж зіп у (#— 5) пау" гаи С к 

ля 0= | $(х, у) НИР тя ыы [я +++ =] $ (х, У) [2 ои 5 ри 
0 2 2 о | 


а измънивъ, въ этомъ равенствъ, перемЪнную ва на и, 
получимъ: 


) ае, 
о ` 


Положивъ въ формул (4) т= о, ў (х,у) =е7°, 


получимъ: 
<> 
= ее 
о 


сэ 
с 
оу | Х е7 еов муду , 
і о : 


и 
п) не. 
2 о 1 + и? 
Сдълаемъ, въ равенетвь (4), епачала $.(х, у) = е’, а 


потомъ ф(х, у) = е7, тогда получимъ: 


ЕРЕ © 
Неа. еї ж+[ нна соѕ иу ду , 
7 Е © 


т 
Рае" " г ЖПИРЕЕЕТ 
в=— + | ет? ду + -: е7 соз’иу ду ; 
0 о 


У пе” пит -- е” со; ит — 1 


— А —э—э———ы=—З ЕД 


2 о 1+ 1% 
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СРЕ 7.2 = Е ие" ѕіп ит + е" сӧз ит - 1 
к рч 1-2 - 
или : 
л ее а ие” ѕіп ит -- е" соѕ ит 
атур Ф о 14 из 
я е7"—1. я 0 е7" іп ит -– е" с0ѕ ит 
= + Ех р $ 
2 2. Рд о 1+ и 
или 
е" 0 це” ѕіп ит 4- е" соѕит 
п + 5 = У Не. сотан, 
р) о 1+1 
е" у шем эт ит — е" соѕит . 
М а А $ 
2..2 8 1 м 
или: 


шут ит -- со; ит 


_ .— 


1+ и 


и ѕіп ит — соѕит 
1-1? 


ў" віп 22 сов їл 1 5 ѕїр 2 (4-Б) + і 5° віп 2 (а—5) 
2 


65 ё _ © х 2 = 


7 
тт 
= 0 


Положивъ въ теоремъ (4) (2, у) = у, найдемъ: 


т. т 
о 
0=-1 [ум [ 2 усоѕ шуду 
1] 0 


т? <> ти зи ти -}|- с05 ти — 1 
или: 0=— 7 + Р аа ЕР, 
о 
отсюда: 
г со =! 
лт у т? © соз ти — 1 
УГ -- т = @ з 


Послъдній интегралъ долженъ имфть мфето при вся- 
комъ В; и дЪйствительно , принявъ въ немъ, напря- 
мъръ, т =1, й =2л , найдемъ; 


1 <> сови 11 
раар 
по(х,у,...) 
ь.В,... 


пет" 9 изпит 
5 ра" 
Пусть въ Формулъ (4) хункшя 7 (х2, у) = постоян- 
ному числу; тогда: 
я == 
л 1 5 
а и тА 
о ; 0 
т т со . 
или 5 + 5 = х хит 


Умножая 06% части послъдняго равенства на ћ = ду, 
найдемъ: 


с> 
(Е эт ту: 
Ру. 
о 


Такъ изъ конечнаго интеграла получается Эйлеровскій: 


те . у зшму л т 
Зная значевіе сигмы: < у + = › или, 
ў т ту л 
все равно, сигмы: 0:7 жане найти ве- 
—е> Е 


личину слфдующаго конечнаго интеграла: 


+52 зтах соѕ 6х 
У) ое ай ый 
—е> С 


Въ самомъ дъл%: 


при условіи когда величины а иб положительныя иа > 6. 


при условіи когда количества а и: положительныяи а < Ь 


Я думаю, этихъ примъровъ достаточно, чтобы по- 
казать. важность Формулы ‘(.4) для теоріи конечныхъ 
опредъленныхъ интеграловъ 

Сдълавъ, въ ормулъ (4), Функціо ф (2, у) == 
ф(х--у) и измънивъ перемънную х-у на у, найдемъ: 


д0) | по оао) 3] ду . 
0 


А эта Формула выражаетъ, что Всякая Функція 
700), удовлетворяющая условіямъ изложенным въ пер- 
вой стать, разлагается въ сходящійся рядъ по си- 
нусамъ и косинусамъ какихъ-бы-то ни-было угловъ, 
при условіи; когда 7 величина конечная. 

_ Очевидно, что, разсуждая подобнымъ-же образомъ, 
найдемъ: 


/ 


Г. вев. [еа] [Е 08—03 а 


Возьмемъ еще разъ ‘Формулу (24) и измънимъ въ | Складывая Формулы (24) и (В), полумимъ: 


ней перемънную и въ — и, тогда получимъ: 


т ТР 
д.0) [сеня 12, ом оу. 
о 


т 
аф ХФ (а, соз цуду . 
в —е> 
о 


Сдълавъ, въ послъднемъ равенствъ, Функцію 


180 


ф(х,у) = (= 4- у) и измёнивъ перемённую х 4- у на слЬдовательно: 


у, найдемъ: = 
р +т и 
л) [ 51 оф (у) е03% (ух) ду". 
—5 107 
—п Р 
Для примфра приложенія послфдней Формулы, возь- 
мемъ дихференщальное уравненіе распространенія `те- 


(С) 


плоты въ прутъ. Оно, какъ извъстно, имъетъ елфду- | 


ющій видъ: 

| аб 
Чтобы найти корень этого уравненія, сдълаемъ въ Форму 
лв (С) Функцію $(у) = (у, ) = и, тогда будемъ ни%ть: 


+т 25 
+ 
иней. [| М соѕи(у — х) ду , 


—п 


гаъ М = (у, В: Отсюда: 
+т Я 
ди. ћ М 
Е 55. Е Эр 5 (У — х) ду, 
—п 
з +т 
9 + 
а? а ЕХ а? Ми? соѕи (у — х) ду, 
—п 
+т 
[2 +90 
—ьи= = | > ЪМ сови (у— <) ду ; 
— ә 


—п 


+т с 
+ <> 
0 == > Ех еее М-+Ьм] с0$ и (у—х) ду. 
п "57 7 Р 1 
Отсюда: 
ОИ аа М+ЬМ 0 р 
или 


:0 
аачы дё . 


Проинтегрировавъ послъднее равенство, относи- 
тельно $, отъ Ё == 0 до Ё =, найдемъ: 


— Та? и? Ф 
М= М, е ЕЕ \ 


гдъ Мо не зависитъ оть &, и равно Функціи ф (у, 2) 
при ё = 0, которая пусть будетъ К (у), тогда имфемъ: 


+т 
В Гаи? + 012 

«= | > Ее гези 1 сози (у— х) ду , 

— 

или 
Һе! ао ; 
ех 9 —а?и"і 

и == ас [2 Е (у) е соѕи (у — жх) ду . 


—п 


25 Сентября 1861-го года. Н. Коціевскій. 


Интегрирован нљкоторых5 кратныхз интегралов». 


Въ статьъ 20 пройзвольныхъ Фхункщяхъ« (см. Вст. 
Мат. Н. № 17 стр. 136). Г-нъ Коціевекій предложилъ, 
для выражевія произвольныхъ Функцій двойными ин- 
тегралами, довольно замфчательную Формулу, а именно: 


1 
85, — 


О е Р, 00) Ф ац) баа. 
ёс = Е 


Въ той же етатьв онъ далъ нъеколько примфровъ 
и „между прочимъ:указалъ на выводъ изъ нея ‘орму- 
лы Фурье. Въ настоящей замъткъ мы приведемъ еще 
одинъ примъръ, въ которомъ примфняетея Формула 
Г-на Кощевекаго. 
‚ Для этого, Формулу его представимъ въ нифеколь- 
ко измБненомъ видЪ, а именно: - Ч 


ни р 14 ко 
(4)... Е 90) = |] | Е(х,у(ау)) Ф’(иу) йи ду 


Е ——. 
УСТ 2 


гд: 


+ | . 
о= | 00 а - Ф(—=) = — Ф (2).. 


Полагая въ этой ‚формул: 
=. 1 - а—у Е 
6= 0, с = атай, р =, (ау) = (27) 


получимъ; к 
+60; 1: 
Е (а?) = са ] ] Е ((у—ађ) созиу аи ау . 


Или, полагая еще: у — а = 2, найдемъ: 
Р, (а3) = 5 ] ] Е (2%) сози (2-а) 424и. 


А. замфняя тригонометрическую Функцію показательной, 
получимъ Формулу, найденную: уже нами другимъ спо- 
собомъ (ем. В. М. Н. етр. 148): 


у 
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и +2) УТ 
и 2 — 
Е (03) = 55 Г Ра ашаз. 
—е2 


Подобнымъ же образомъ, полагая въ (.4) 
=— 


1 атс, 
2—0, с=6= 4, фу = (28) 22а", у—а = 2. 


получимъ: 
е +65 
Е (а). = 5л | ] Е (2") соѕ и (2—а) Чиа; . 
85 


Формула эта можеть служить для пониженія степени а. 


Съ помощію Формулы (24), можно опредълить также значеніе кратнаго интеграла: 


+ => Я 
= [ГГ 6 Е (а- хо Ау... + К) соѕ х, уз 608 то уа... соз, у, 4х: ал... Фуа... 
—< 8 


Въ самомъ дћлъ, полагая въ (4): 
23 


хаза аз Б... Ба, + Е , 


а ан а е анаар эр у= 1, и= у; 


и принимая такіе же предълы, какъ и въ предъидущемъ примърђ, получимъ: 


+оо 
ГГ Е(х, - ха + +2 - К) соз у, ах ау = Е (ха х5 +... №. п. 
— => 


Подобнымъ образомъ: 


4+ <> : 
ГГ Е(х + 55 +... +, | К) соз хо уз ха дуа = Е (ль х. +...+№). 2л,,. 
— ео 5 } : 


= Е эө . о . о Е . ФИРОР РРР 


. . • е . » . . + . 


+ со 
ТТ Е (х, + № созх, у„-Чх, ду, = Е(Ю 19%; = 


==) 


а сл5довательно: 


4+ > | | 
РР? ... Е(Е+2 ла-.. Ех») 05,0, 05 хо уз... с05 ху, ахах. . ‚ 4х, ау, ауз... ау, = (2т)" Е(Ю): 
сі . 


б 


+ со 


А. 5 5 1 
Если въ (24) положимъ Ф (2) = 510 2, (ху) =1— и. ‚ то получимъ: Р(х) = 55 и; ] Р (2—0) с05ѕ му ау йи ; 


гдъ полагая еще: х — у == 2, получимъ Формулу Фурье: 


+ с. 


—с 


г) = 2. Г] Е (5) сози (х—5) аъ ди . 


—е> 
10-го Ноября 1861 года, 


Л. Износковв. 


Численный цирк» Пивагорейцевз. 


Въ еочиненіи одного изъ учениковъ Пиөагоровой 
щколы Ямблика (ЗатЬеи$) (*), жившаго въ ТУ ВЪК?, 
—— 

(*) Затыьсия_ Сһаїсійепѕіѕ ех Сое1е-Ѕугіа іп МеотасЬ @егавян 
Аг тейсаш пигодисбопет её де Еаіо. Мас ргішит ейієцв, ае у 
шот зегтопет сопуегѕиѕ , пойз регреёиіѕ Шиѕігаќиз а Ѕатцеје Тев- 
пціо, о Ассейіє Јоасһіті Сатегагіі ЕхрНсайо іп 410$ ИБгоз Меотась: 
7 ое тегат ыы уефогии Іоспріеёіѕѕіто, Агићетіае. Роз(ап арці 

ал. Кгійегіат Набат. раүепігае Фура Фіѕсгірзіё ҮШһеіщ і 
СІЮОСІХҮШ (1668). _' ж Р ый 


встр®чается между прочимъ замфчательная теорема, су- 
щность которой заключается въ елъдующемъ: 

Чтобы образовать квадратъ какого нибудь числа, 
нужно написать числа` въ два ряда, начиная отъ еди- 
ницы ДО даннаго числа и потомъ данное число между 
НИМИ; Тогда сумма вефхъ выписанныхъ чиселъ соста- 
ВИТЪ КВадратъ даннаго чиела. 

Такъ напр. для квадрата 7-ми = 49, будетъ: 
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е 5.4 во 
Е > 


Такое разположеніе чибелъ вазываютъ числен- 
нымъ циркомъ и справедливость теоремы очевидна для 


`‹веякаго цфлаго числа. 
Въ сахомъ дъл® ; возьмемъ какое-бы то ни-было 


`цлое число п и составимъ циркъ: 
1. 2: 3 5ден НИ ол з 


; П 
Р ОО И Р РГС Г Е 


Јкладывая ве эти числа и означея черезъ 8,1 
сумму чиселъ отъ 1 до п, получимъ: 


я ? а + п; 
но 85.4 == сад ; | 


елъдов. 2 бай пз а ое СЯО) 


что и доказываетъ теорему Ямблика (*). 

Кромъ того, разематривая рядъ целыхъ чиселъ, 
мы замфчаемъ, что для числа 2-хъ, 85,4 <; для 3-хъ: 
85, = п и, наконецъ, для веъхъ остальныхъ чиселъ: 
5,1. > п. Слъдовавельно, можно написать еще такую 
теорему: 

Еели квадратъ цвлаго числа (исключая 2 и 8) раз- 
дълимъ на сумму чиселъ, стоящихъ передъ этимъ чис- 
Шымы.м...ммы"..е..е.ы.еыееыыы."ш"ъ"`"<“—“—»—»_Ф—Ж—Ж——————— 

(*) Кстати замътимъ здъсъ,что квадратъ каждаго цъ- 
лаго числа п выражается также суммою всъхъ нече- 
тныхё чиселъ отъ 1-цы`до 2—1 включительно, при 
чемъ число членовъ всегда равно т 

Эта теорема содержится какъ частный случай въ 
другой общей, а именно: произведеніе двухъ какихъ ли- 
бо цвлыхъ чиселъ М и № веегда равно суммъ членовъ 
арифметической прогресеји съ разнастно 2, начинаю- 
щейся членомъ: М—М№-1 ‘и оканчивающейся М-М— 1; 
откуда слфдуетъ, что если М и М или оба четные, или 
нечетиме; то произведенте ихъ равно сумм вефхъ: не- 
четныь между данпыми предфлами, если же одинъ 
изъ множителей четный, а другой нечетный; то произ- 
веденіе есть сумма четныхь чиселъ, такъ: 

5.7 = 3+5+7+9 +11 = —1+1+3+54+74+9+ М 
6.7 =24+4+6+8+ 10 + 12 


Отеюда же елъдуетъ, что какая либо степень цфлаго 
числа всегда можетъ быть представлена суммою нечет- 
ныхъ чисслъ по порядку между извфетными предфла- 
ми. Между тъмъ, составляя кубъ числа № сложеніемъ 
квадратныхЪ выражений онаго, числомь п, а именно 
такимъ образомъ: 

т 1+3 +5 4.1.-+т +(п+ 2) 4+...4 (21—41) 

1+3 +... +(0—2)+ л #::.+ (21—38) + 2—1 
Моав.) (0—2)... (1—5) + (2—3) + 2—4 


0 1 


ломъ; то въ частномъ получимъ два, а въ остатк% са- 
‘мо число. 
Подобно выражевію 1-му можемъ писать рядъ 
слздующихъ равенствъ: 
2.8 15 4- п—1 == (п—1) 


2 85,5 + п—2, == (п—2)° 


ОВ Вг? 
2 8, + 9 ~ 22 
= 


Складывая всф эти равенства съ 1-мъ и означая 
для краткости: 


43 4- 2° + 3% 4- 42 --....-+ (0—1) + л = 5,0), 
получимъ: . ие 
2 (5. + 8. + 55+... +5.) + 5, =5,@); 
что можно написать также въ вид цирка 
ИЗ. непас. ЕТ. ПОР Е = И 
5. 


55. 55. А... савр 
въ которомъ сумма всъхъ членовъ даетъ $, (2) . 


22-го Іюдя 1861 г. Л. 'Износков5. 


получимъ: : 
т.п =1+2.92+3.8+...+л.п+ (п—1) (п+2) +... + (2—1) 


выраженіе, показывающее, что кубъ какого’либо цвла- 
го числа представляется также суммою натуральныхЪ 
чиселъ, которые можно размфетить въ ФормЬ квадра- 
та, такъ напр. для 5-ти : 


‚Это есть также частный случай произведенія изъ 
трехъ неравныхъ множителей, которое всегда можетъ 
быть выражено суммотю ариФметическихъ рядов», рас- 
положенныхъ въ Форм параллелограмма, такъ что чи- 
а циФеръ, расположенныхь по одной и по другой ето- 
рон% дастъ произведеніе изъ 2-хъ множителей, а тре- 
тій множитель есть число среднее, (цълое, или дробное) 
которое помъщаетея, или должно бы было помфщатьея 
въ Центр фигуры, 

і Прим. Ред. 


\ 
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Замтьзате о’ приблизительномз дъленйи пруговызз дугъ на равныл тасти. 
Н. С Ерембева. 


Начальная геометрія даетъ способъ дълить вея- ! 
кую, круговую дугу на двъ равныя части, а потому и 
на 4, 8, 16 ит. д., вообще на 9" равныхъ, частей, гдъ 
1. цълое и положительное. | 

Кром того она даетъ возможность дълить окруж- 
ность, а потому и каждую ея 2”ую часть на 3,2” и 
на 5,2" равныхъ частей, и наконецъ на 2"--1 равныхъ 
частей (по способу: Гауса). . Во вефхъ другихъ елуча- 
яхъ точное дъленіе круговыхъ. дугъ: на: равныя части 
невозможно. Изъ епособовъ приблизителкнаго дъленія 
не на одно какое-ни-будь число равныхъ частей, какъ | 
напр. на 3, извфетенъ епособъ, основанный на томъ | 
1 1 1 
т + т? + РЈ -- ... | 

Чтобы ‚употребить ‚этотъ. способъ. на практикф, 
необходимо, чтобы п было числомъ вида 2Р съ цьлымъ 
и положительнымъ р, а потому 2—1 имъло-бы: видъ 
2Р—1. Для раздъленія круговой дуги напр. на 7 час- 
тей, слъдуетъ раздълить ее сначала ва, 8 частей, по- 
томъ одну изъ частей еще на 8, и т. 2} тогда сумма 


ани 1 
полученныхъ чаетей НР е рео о. 


будетъ приблизительно ‚равна -= „., Понятно, что спо- 


собъ этотъ неудобенъ. Впрочемъ на практикъ вообще 
дълятъ круговыя дуги помощію транспортира, ел?д. 
изъискан1е способовъ приблизительнаго дъленія круго- 
выхъ дугъ на равныя чаети вообще не’ имъетъ прак- 
тической важности: гч 

Въ предлагаемомъ здъсь` способ мы ‘желаемъ 
только показать какимъ образомъ , зная! дБаенае: дуги 
на 2% частей, можно дфлить оную и на жакоеугодно 
число равныхъ частей. Спөсобъ этотъ ‘основывается 
на ръшеніи слъдующей задачи: Зная дълить дугу на 
п-—1 равныхъ частей, раздълить ее на п равныхъ час- 
тей. Для ръшенія этой задачи раздълимъ сначала вею 
дугу на п 1 равныхъ частей; потомъ, отдъливъ одну 
часть, раздълимъ остатокъ дуги опять на п —1 равныхъ 
частей ; затъмъ; отдъливъ отъ цфлой дуги одну изъ 
вновь ‘полученныхъ частей, остатокъ снова раздълимъ 
на 2—1 равныхъ частей. Продолжая дъйетвовать та- 
кимъ образомъ, вее боле и болћъе приближаемея къ 
истинной п-ой части дуги. Чтобы убфдитьея въ этомъ 
и получить върное понятіе 0’ степени приближенія, 
разсмотримъ дъло поближе. 

Если назвать раздъляемую дугу а, части же ея, 
получаемыя отъ посльдовательных» дъленій ау аз аз 
и т. д.; то законъ полученія частей можно изобразить 
формулой: 


(1) 


гдъ р Означаетъ число послъдовательныхъ дфленій 
дуги и частей ея на 1—1 равныхъ частей. 

Чтобы вывести законъ разностей, положимъ, что 
часть ар, полученная, какъ выше сказано, разнится 
отъ ‘истинной п-ой чаети дуги на д›, такъ что 


а. 
(2) а = а + д.4 Я 


гд 0.1 можеть быть положительное или отрицатель- 
ное. Въ такомъ’случаъ 


За ау (п—)аттпӧь 
(3) аь чач (а = 2—1): п—1— пи—1) 
или тЫ ; 

пеп 


елд:, называя разность между частью дуги ар иис- 

тинною ея п-ою частью посредетвомъ др , получимъ 
— 8, _ 

(4) 


0. == 
уф 


И такъ каждая разность получается изъ предъидущей, 
когда 'раздфлимъ эту послъднюю на п—1 и перемф- 
нимъ знакъ. Вотъ законъ разностей. 

Первое приближен1е, какъ мы видфли, получается 
отъ раздъленія данной дуги на п—1 равныхъ частей, 


слЪд а, = 


н. потому первая разность 
пастар одита о онт) 
Поель. того бан 2. =“ лит, д: При 
п (п 1’ 5 пп —1)5 


нечетномъ числ дфленй въ числитель разности сто- 
итъ а, при четномъ же —а, въ знаменатель же п(п—1)Р, 
гдъ р. число дъленй. Такимъ образомъ общий видъ 
разности есть 


_ —@(—Р 


б Рота Ро? 
| Е риазу зря 
а самое ауан "+ бр Еа 4 г а (6) 


Разематривая выражеше (5), мы вндимъ, что раз- 
ность между получаемыми еказаннымъ способомъ чае- 
тями дуги и истинною п-ою частью ея: во 1-хъ съ уве- 
личеніемь р, т. е, числа послъдовательныхъ дъленій, 
можетъ быть сдфлана меньше всякой данной величины 
и при каждомъ новомъ дъленіи уменьшается въ 7—1 
разъ, слВд тъмъ быстрфе, чъмъ п больше; во 2-хъ она 
прямо пропорціональна дълимой дуг$ а, т. е. большая ду- 
га требуетъ и большаго числа послъдовательныхъ д5- 
леній, если хотимъ сохранить одну и туже точноеть; 
и въ 3:хъ при каждомъ новомъ дъленіи мъняетъ свой 
знакъ, притомъ такъ, что при нечетномъ числъ дъленій 
бываетъ положительною, при четномъ же отрицатель- 
ною, и потому въ первомъ елучав получаемая часть 
больше истинной л-ой части дуги, а во второмъ меньше. 

Такимъ образомъ, зная д®лить каждую дугу на 
2" равныхъ частей; мы можемъ однимъ рядомъ послъ- 
дователъныхъ дъленій раздълить ее съ какимъ-угодно 


25 
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проник на 2" 4- 1 равныхъ ‘частей, саъд. на 
3, 5: а. 
"7 Такъ какъ оленя такимъ образомъ (2°--1)-ую 
часть дуги можно опять раздълить на Г равныхъ час- 
тей, то новый рядъ послфдовательныхъ дфленй дастъ 
намъ возможноеть ДЪЛИТЬ каждую дугу на 
(2" 1) 2" --1 равныхъ частей, елъд. на 7, 10,219: 
13, 21, 37,... 25, 41, 73.... Послъ. того понятно, какъ 
большее или мёньшее число рядовъ поелъдовательныхь 
дъленій можетъ доставить какую - угодно часть круго- 
вой дуги. . * с 
О практическихъь премахъ такого приблизитель- 
наго дЪлен!я круговыхъ. дугъ на равныя части не ето- 
итъ роепроетраняться, потому что, какъ выше было ска- 


зано; ни одинъ изъ такихъ способовъ не можетъ: имёть 
практической важности. Замфтимъ только, что 

во 1-хъ при предложенномъ спосоо%, одну и туже 
часть дуги можно находить иногда различными путя- 
ми, весьма несходными по трудности; 

во 2-хтъ ‘тъмъ же способдмъ можно находить при- 
ближенныя части дугъ, принимая за первое приближе- 
не какую угодно часть ‘дуги; но разумфетея прибли- 
женте будетъ тъмъ быстръе . чфмъ ближе подходитъ 
къ истинной искомой части дуги взятая нами первая 
приближенная‘ часть (*). 


(к) О приближенномъ дъленіи цвлой окружности по способу 
Ринальдини, см:,,Практическія упражненія въ Геометрін 2урьвєв 
и Дмитріева“ С. Ц. Б. 4844. Отд. 1У зад. 22. 


п. 


Обзор новтыйшижъ успњжховъ въ познаши физитеспаго устройства солнца. 


` 


а 
(Статья 4-я, См. №: 8, 11 и 18). 


\ 


4, До сихъ поръ астрономы и Физики, говоря о 
состав солнечныхъ покрововъ, ограничивались ‘такъ 
сказать только общими воззръніями, не ‘касаясь, за не- 
имніемъ данныхъ, ихъ внутренняго, молекулярнаго и 
химическаго состава. Неожиданно на помещь астро- 
номамъ является нын% химія, открывшая въ спектраль- 
ныхъ набмюденіяхъ необыкновенно чувствительный реа- 
гентъ для химическаго анализа. иепытуемыхъ тълъ. 

_ Когда источникомъ евъта служитъ твердое; или 
жидкое тъло, какъ напр. расвлавленное серебро, уголь 
‘или платина въ раскаленномъ состоян1и, то получае- 
мый отъ нихъ епектръ лвляетея непрерывнымъ отъ 
одной оконечности до другой; но еели свътъ истека- 
етъ изъ пламени горящаго газа, то почти всегда спектръ 
является болъе или менфе неполнымъ , въ коемъ от- 
дъльные лучи еобираются группами, раздъленными тем- 
ными промежутками. По преимуществу металды, при- 
веденные въ парообразное состояніс подъ вліяніемъ 
гальваническаго тока, даютъ спектръ замфчательный 
своими прерывами. Уитетонъ былъ первый, обратившій 
вниманіе на этотъ. предметъ и въ то же время едфлав- 
шій зауЪчаніе, : что чиеле. и:раеположеніе евътлыхъ и 
темныхъ :линій спектра отличаоуел евоими оеобенно- 
стями для каждаго металла. Съ тЬхъ поръ Физики не 
переставали заниматься  изелъдованіемъ особенностей 
спектра: такъ Брюетеръ, : (Ровкепі. Арпа, І.ХІХ) а по- 
томъ Миллеръ и Даніель, пропуская евфтъ черезъ цвфт- 
ныя газы, открыли въ епектръ много тёмныхъ лин, 
раеноложенныхъ группами, которыя измфиялись для 
различныхъ газовъ. Дж, Г‘ершель (Тгапзаейон$ ой ће 
Воуа! 50е. ої Ейіһоцг). первый замтилъ ; что отъ 
введенія соли натрія въ ;:безцифтное: пламя виннаго 
спирта. епектръ измЬнляетея. такъ, что остается почти 
только двойная желтая линія, которая существуетъ. и БЪ 
солнечномъ епектр%; но является -здфеь темною, подо- 
зах какъ-и въ электрическомъ евътћ, въ слуав. если 

ный свътъ раскаленныхъ углей смшивается 
съ О0лъе слабымъ свфтомъ внфшней дуги. Вилліямъ 


Сванъ (Россері. Апп. ХТАХ) показалъ, что все? соли, 
разстворимыя въ, спиртћ, сообщаютъ пламени онаго 
желтоватый оттвнокъ, которымъ, отличается пламя епир- 
та, насыщеннаго поваренною солью и, основываясь на 
повсемветномъ распространении въ природъ хлористова 
натрая, ‘онъзавлючилъь, что присутетве этого. металла 
въ вид пыли: въ воздух достаточно для :объдененія 
постоянной, ‘двойной лини. епектра. · Однимъ едовомъ 
опыты показали ‚ что почти. дла  вефхъ источников 
свфта, гдъ можно доказать присутетвіе  раскаленнаго 
газа, ‚ существуютъ , два простые, луча весьма .близкіе 
другъ. къ другу и характеризующиеея недостаткомъ, или 
избыткомъ евЪта.. Эти Факты получили обълененіе въ 
новфйшихъ изселфдовантяхъ  Бунзена. и Кирхгофа. 

Въ первый разъ въ Октябрекой. книжкъ »Отче- 
товъ Берлинской Академи Наукъ за 1859 годъ‹ ветрв- 
частся .извъстіе объ изелъддваніяхъ Г. Кирхг ова отно- 
сительно. спектра ‚различныхъ источниковъ св%ъта. ДвЪ 
свфтлыя линіи спектра отъ: пламени, свфчи, которыя, 
какъ упомянуто выше совершенно еоотвьтетвуютъ тем- 
нымъ ливямъ. 0. солнечнаго. епектра ‚проявляются 
ТВмЪ. ярче, чъмъ пламя болфе содержитъ поваренной 
соли. ‚Пропуская черезъ такое пламя солнечные лучи, 
Г. Кирхг овъ получаль епектръ-то съ евьглыми то съ тем- 
ными линіями, давая перевъеъ солиечному свъту, или по 
Возможности ум%ъряя оный. Въ поелъднемъ случа темныа 
лини. являются яенће; чъмъ безъ присутетвія пламени. 
Спектръ Друмондова евъта: также содержитъ евътлыя 
лини натрия, но они векоръ исчезают, еели одно и 
ТО же мъсто известковаго цилиндра подвергаетея на- 
каливанію Но если затфмъ свЪтъ отъ раекаленнаго 
цилиндра пропустить чрезъ спирровое пламя, васыщен- 
ное поваренното солью, то въ спектръ явлаютея, на 
мЪСто прежнихъ. евътаыхь, темныя. лини, ‘Гакимъ обра- 
ЗОМЪ ЭТиуъь онытомъ доказывается возможность искуст. 
И о еоМАрелЬНя земных» линій въ спектре, ко- 

содержитъ оныхъ, если получается нено- 
ередотвенно, отъ меточаика ‘евбта. Такое же искуетвен- 
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нбе превращеніе темныхъ лин! въ :свътлыя было до= 
казано Г. Кирхговъ и для линй Фрауэнг офера В и С: 

зъЪ этихъ наблюденій онъ заключилъ , что цвътное 
пламя, въ спектръ котораго содержатся евътлыя лини, 
задерживаетъ лучи того же цвёта, какой имъютъ эти 
лини, происходящія отъ другаго еильнъйшаго меточни- 
ка, находящагоея позади пламени, и въ спектр. ко: 
тораго этихъ линій нътъ. Я считаю неизлишнимъ при- 
вести здъсь теоретичеекія основанія,. объясняющія вы- 
шеприведенные результаты опытовъ. 

Если 2 тБла въ Формъ неограниченныхъ: пласти- 
нокъ, поставлены друг противъ друга, и обращенныя 
другъ къ другу поверхности оныхъ содержатся въ от- 
ношсніи лучей извъетнаго: цвъта какъ :плоскія совер- 
шенныя зеркала, такъ что одна изъ пластинокъ иепу- 


І-ая пластинка П-я поглоща- 


испусқаетъ зучей етъ лучей. 
Е аЕ 
(1—4) (1—а) Е а (1—4) (1-а) Е 
(1— 40)%(1—а) Е а (1—4) (1-а)? Е 
и т. 
(1—4) е а (1—.4)е 
и т. 


Поэтому общее количество лучей, вышедшихъ изъ 1-й 
плаетинки, и поглощенныхъ П-0ю. будетъ: 


ЕЮ... =, 


гдъ == (1—4) (1—а). Количество же лучей, вышед- 
шихъ изъ 2-й пластинки и мало по малу снова погло- 
щенныхъ ею составитъ: 


а(1— Фей ++ 4+...) 
отеюда уеловіе для равновненія. 


зат 1— 
Е етап 
или, вставляя значен!е ХА, = = 


7 ,1—Е 
Е... ь 

ТТ. © отношеве 

лучеисиускательной способности къ поглощательной въ 
обоихъь тЪлахъ должно быть ‚одинаково. „Что касает- 
ся примъненія этаго закона къ газамъ; то :Г. Кирхг'овъ 
замъчаетъ, что для вихъ отношеніе.:объихъ споеобно- 
стей есть Функція температуры и длины волны, и что 
если она для видимыхъ лучей: начинаетъ быть больше 
нуля, то Тфло начинаетъ испуекать изъ себя свътъ, 
имфюпИий цвфтъ этаго луча. При той темиературь, пра 
которой раскаливаются твердыя, тфла это. отношенае 
должно уже имЪть. значительную величину. Между 
тъмъ газы, имъющіе чрезвычайно слабую поглощатель- 
ную и испускательную способности, еще не раскалива- 
ются при этой температур; при высшей же темпера- 
тур, когда послфдуетъ. раекаливан1е, упоминаемое от- ` 
ношеніе должно возрасти. Это составляетъ освоване 
объясненія почему цвфтное пламя поглощаетъ свъгъ 
собственнаго его цвъта. А | 
`Теоретическ!я заключенія Г. Кирхг ова уленили, | 


р: 201—0) е 


я" 


е 


скастъь и поглощаетъ только тъ лучи, для которыхъ 
длина волны = 4, веБ же другіе. вполнЪ отражаетъ. 
По этому: вев лучи, испускаемые другимъ тъломъ, для 
коихъ длина волны отлична отъ -4, поел НБСКОЛЬКИХЪ 
отражений отъ поверхности обоихъ тЪлъ возвратятся 


наконецъ ко Пой плаетинкъ и будутъ поглощены ею, 


Дабы разобрать теперь условія для равновфс1я лучей „4, 
назовель лучеиепуекательную способность 1-ой пла- 
стинки, или количество лучей съ той же длиною волны, 
испускаемыхъ съ одной стороны, Е, а поглощательную 
ея способность, т. е. количество лучей поглощаемыхъ 
изъ 1-пы = 4; тақія-же значенія пусть имъютъ е и а 
для -второй пластинки: тогда мы можемъ предетавить 
движеніе лучей, имвющихъ длину волны =./, сл- 
дующимъ замкнутымъ рядомъ: 


П-ая испус- І-я погло- 
каетъ. щаетъ. 
(1—а)Е 4(1—а) Е 


(1—4) (1—а)? Е 
(1—4) (1—0 Е 
д. 


Я (1—1) (1-а) Е 
А (1—1 (1-Е 


Че 
24 (1—4) (1—а) е 


е 
(0—0) (1а) е 
д. 


опыты надъ епектрами различныхъ металловъ , какъ 
то: натрія, литія, стронція , для коихъ доказано 
что, помфщая позади пламени, въ коемъ находились эти 
металлы, другой сильнъйшій источникъ Друмондова свъ- 
та; характеристическія спектры этихъ металловъ изм$- 
няютея такъ, что вместо евътлыхъ линій оныхъ явля- 
ются темныя. Съ другой стороны они показали, что 
спектръ Друмондова свъта, пропущеннаго чрезъ спир- 
товое пламя, насыщенное натріемъ, литіемъ, стронщемъ 
или другимъ улетучивающимея металломъ представля- 
етъ очевидную аналогію съ солнечнымъ спектромъ.— Весъ 
условія., соединенныя въ этихъ опытахъ для превра- 
щенія спектровъ, находятся и въ самомъ солнц, пред- 
ставляя оное раскаленнымъ тъломъ, окруженнымъ ат- 
мосФерою, поглощающею значительное количество свъ- 
товыхъ лучей (*). Если къ этому прибавимъ, заключаетъ 
Г. Кирхговъ, »что двойная свътлая линія натрія являет- 
ся именно на томъ мъетъ: въ солнечномъ спектрв, пре- 
вращаясь въ темную, равно какъ и въ опытахъ искуст- 
веннаго превращеня спектра съ Друмондовымъ свъ- 
томъ; То ‘нельзя не признать огромной вфроятноети, 
что ВЪ состав солнечной атмосферы находится извъст- 
ное количество натрія. Но кром этой двойной ли- 
ній въ соднечномъ с@ектрв находится много другихъ 
разсфанныхъ въ различныхъ цвътахъ, и по всей в%ро- 
ятноетв они обязаны своимъ происхожденіемъ исклю- 
чительно поглащательной способности разнородныхъ 
газообразныхъ элементовъ, составляющихъ атмосферу 
солнца. Стоитъ слъдовательно только изучить предва- 
рительно характеристическя лнніи спектровъ различ- 
ныхъ вещестъ, дабы быть въ состоян1и открыть со- 


(=) Кекс то[/ Ошогзабвиовев йһег йаз Зоппепересычии (АБ 
һарйі. дег Вегі, Асай. 1861). 95" 
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отвБтетвбнныя имъ лини по положению и размврамъ 
въ солнечномъ спектре. Г. Кирхг оъъ'утверждаетъ, что 
већ свътлыя лини, характеризующтя присутствіе въ пла- 
мени жел%за, точно соотвфтетвуютъ темным линямъ 
солнечнаго ` спектра. Тоже самое `отноеитея' къ ме- 
талламъ магнію, хрому и никелю, такъ, что вънасето- 
ящее время присутетвіе въ солнечной атмосферъ по 
крайней мъръ пяти изъ извъстныхъ: намъ -моталловъ, 
по его мнънію, становится весьма въроятньымъ. Съ другой 
стороны етоль же очевидно отеутетвіе въ оной серебра, 
м®ди, цинка, аллюминія, кобальта и антимонія, кото- 
рые вс дают” весьма характериетическіе спектры, нони 
одна изъ евътлыхъ линій оныхъ не имфетъ соотвът- 
ственныхъ въ солнечномъ спектр. киы 
Сколь ни заманчивы ‘выводы, предлагаемые: Г ей- 
дельбергскими учеными, достигнутые новымъ и безъ 
сомн%нія весьма много объщающимъ путемъ, мы дол- 
жны принимать ихъ пока съ большою осторожностию. 
Довольно важное возражене противъ основательности 
заключеній Г.І: Кирхгофа и Бундзена ‘предетавилъ. въ 
недавное времл Др. Гильтей (біау) (Соѕшоѕ Ув]. 19 
Тлуга1з. 15). Прежде всего онъ обращаетъ внима 
ніе на важность предварительныхъ изелъдованій по 
тому же предмету Профессора Плюкера. Послъдній до- 
казалъ опытами, что спектры раекаленныхъ газовъ (какъ 
простыхъ, такъ и сложныхъ) образуютея изъ свътлыхъ 
полосъ на темномъ Фонъ; что эти полосы, при соот- 
вътетвенномъ съуживаніи отверстія, пропускающаго 
свътъ, всегда могутъ быть разложены на. такія, кото- 
рыхъ ширина одинакова еъ шириною отверстія и слЪ- 
довательно эти полосы образуются. свътомъ однород- 
нымъ, для которого показатель иреломленея есть тотъ 
же самый, какъ и для ередины этой полосы; что кро- 
мъ того могутъ существовать въ спектр полосы б0- 
лве широкія, чъмъ отверетіе, образуемыя свЪтомъ не- 
прерывной преломляемости между предълами, соотвЪт- 
ствующими границамъ этой полосы. Эти послъднія 
полосы могутъ выполнять значительную часть спектра. 
Разбирая результаты, Г. Плюкеръ высказалъ мн$н1е, 
что эти полосы не могутъ быть еравниваемы съ. без- 
численными темными линіями Фрауэнг оФера весьма тон: 
кими; но производимыми при помощи довольно широкаго 
отверетія. Линіи Фрауэнгофера суть темныя полосы 
на свьтломъ Фон, или другими словами это суть м$- 
ста, въ коихъ не достаетъ нъкоторыхъ солнечныхъ лу- 
чей. Каждой полоев въ спектрахъ Кирхгофа и Бундзе- 
на еоотвЪтетвуетъ одинъ только показатель преломле- 
нія, между тьмъ какъ для каждой Фрауэнг оферовой ли- 
ни, говоря теоретически; существуетъ безконечное мно- 
жество лучей различной преломляемости. Измвненіе 
евЪтлой полосы въ темную, въ опытахъ Кирхгофа, 
Г. Гильтей объяеняетъ весьма росто тьмъ, что въ св$- 
тв етоль еильнаго напряженія, каковъ солнечный, лу- 
чи одной какой либо преломляемости, безъ сосфдетвен- 
ныхъ лучей съ права и еъ лъва, должны казаться тем- 
ными. При этомъ онъ вепоминаетъ опыты‘ Форбеса, 
эк ви гашен что лини Фрауэніѓофера ка- 
=. = н чанае ни темнфйтими во времи солнечна- 
ч Ет 1 ) года, т. е. въ томъ’ случаЪ; когда лу- 
ходить Кс: отъ краевъ солнца должны были про- 
е значительный слой солнечной атмосферы. 


р ор ааа идеи, 


рый 


Тоже замфчан!е” сдблано Гладетономъ (Верег. го#; :Вгіє. 
Аззог. 1858): Кромъ того: извьетно (изъ ` наблюденй 
Шацци” Смита, ‘на ’Тенерифв): что’ Фрауэніѓоље- 
ровы ‘линйи‘являютея менфе темными на ‘значительных 
высотахъ ‘надъ‘уровнемъ’ моря ‘и даже‘ нъкоторыя изъ 
нихъ совершенно пропадаютъ ‚ что заставляет пред- 
полагать поглощеніе ‘извфетныхъ солнечпыхъ лучей въ 
земной атмосфер; наконецъ извветно также, что одно 
и то же вещество можетъ поглощать лучи различной 
преломляемости, какъ доказывают: ‘опьттьг надъ ‘спект- 
ромъ ‘евьга;‘пропускаемаго’ чрезъ различные тазы, на- 
прим: азотистой ‘кислоты, гіода,;гброма и др: 

Другое’ возраженіе принадлежитъ Г-ну Морренъ 
(Соѕтоѕ У. 19 Ілуг.:20). Онъ также находитъ нрежде- 
временнымъ, ‘по присутетвіпо нъкоторыхъ евбтлыхь по- 
лосъ въ спектр, судить 0 составЪ солнечной атмо- 
сферы; и справедливо утверждаетъ, что прежде веего 
нужно изучить виолнф особенности спектровъ вефхъ 
различныхъ металловъ , дабы не впасть въ ошибку. 
Такъ, между прочимъ, ‘онъ указываетъ, что крайняя 
красная полоса потассія не соотвътетвуетъ точно поло- 
съ 4 солнечнаго спектра, какъ утверждаютъ Кирхг“оФъ 
и Бундзенъ, а именно она представляетъ гораздо мень- 
шую преломляемость нежели послъдняя. Опытъ, под- 
тверждающій этотъ Фактъ, былъ произведенъ авторомъ 
вмфетв съ Г. Плюкеромъ. Кромв того, по замбчаню 
Моррена, желтая полоса О является въ епектрв не- 
только велфдетв1е присутетвія натрія, но также и мно- 
гихъ другихъ ‘металлов’, ‘а’ въ озобенноети желфза и 
ртути; наконецъ въ подтвержденіе своего мпънія о чрез- 
вычайной трудности доказать соотвЪгетвенность въ по- 
ложенли полосъ спектра солнечнаго и отъ какого либо 
металла, онъ приводитъ наблюденя надъ электричес- 
кою дугото, которая, отъ ея внъшней оболочки, для элект- 
родовъ изъ желъза, даетъ столь огромное число по- 
лосъ въ спектр, что ихъ трудно сосчитать, даже при 
значительномъ увеличеши зрительной трубы. . 

Еще одно возраженіе противъ заключеній, выво- 
димыхъ Г-мъ Кирхгѓоъъ, представлено Г. Фэ (Сотрќеѕ 
гепіаѕ Т. ШИ № 17) и заключается въ слъдутощемъ: 
По утвержденію Физиковъ солнечная Фотосфера должна 
давать, безъ участія атмосферы, спектръ непрерывный. 
Съ другой стороны‘ опытъ показываетъ, что такой 
спектръ принадлежитъ тъламъ жидкимъ или твердым». 
Не елъдуетъ ли изъ этого заключить, что солнце дол- 
ий АА 
степеней м мита Но ен м нь 
жны мы бы были думать :0 зн ана ЧАА 2 
го, доказываю вати нб оте а 
ИЕ -атя = ” =: айгады поляризованнаго 

й обапокатнито сааб кы и на 
свътящая (6 ед етн ОТЬ За доказатель тво, что 
ін-т, заб и я палета быть только газоо- 
одно а ч . ка авляетъ, что ему »изветно ‘только 
и бемане запора бае а е, 
р слад нра: | пора евътъ. При томъ, мн$- 
ай н нал соетоянйи еолнечной фотосферь 
чрезвычайно У тя арыда г. 795 › какъ наприм. 
О та сильное развитіе теплоты; необходимоеть 

удобиаго и непрерывнаго сообщенія внутри 
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этой ‘огромной масеы;: дабы объяснить тфмъ непрерыв= 
ноеть :истеченія евБта гиз теплоты ; ::незначительность 
плотности солнечной массы; быстроту въ образованіи 
Факеловъ згитпятенъ; нецрерывныя: и быстрыя :движенія; 
которыя: обнаруживаютея испещреннымъ видомъ цфёлой 
солнечной поверхности, «Другое затрудненіе , находи- 
мое Г. Фэ въ: принятіи: солнезной:атмоеферы; наполиен- 
ной металлическими парами, :еоетоитъ въ :явленіи вънца 
солнечнаго :затмънія; который: по его мнънію, ‘долженъ 
бы былъ предетавляться въ такомъ случа, ръзко огра: 
ниченнымъ ги не: раепроетраняющимея. ‘на разетояніе 
нъеколькихъь- полупоперечниковъ :солица. — Последнее 
мнЪн1е очевидно не иметь ‘никакого. Физическаго оёно= 
ванія, ибо изъ изелъдованій Кирхгофа’ не вытекаетъ еще 
необходимости допускать, что бы цълая атмосфера солн- 
ца была пропитана такими’ металлическими парами. {Для 
Объяснения явленія достаточно допустить, что они 
Образуютъ только весьма тонкій елой, прилегающий къ 
ФотосФеръ. Но, во велкомъ елучаъ, предложеніе Г. Фэ 
относительно произвсденія спектральныхъ наблюденій 
во время будущихъ полныхъ еолнечвыхъ затмъній за- 
служивастъ полнаго вниманля. Спектръ солнечной ат- 
моеферы долженъ бы по теор Кирхг ова, представлять- 
ся обратнымъ . солнечному, Т. е. съ свътлыми линіями 
на тёмномъ пол. Первое наблюденіє спектра :вънца 
произведено было въ 1842 году Итаділнекимъ Физи- 
комъ Фузинъери, который замфтилъь при этомъ, что 
мъсто, занимаемое обыкновенно въ спектр зеленым 
цвътомъ оставалось совершенно темнымъ. Такимъ обра- 
зомъ блестящихъ полосъ магнія очевидно не достава- 
ло здЪеь. Поелъднія же паблюденія въ этомъ род, 
сдъланныя Г. г Ль и въ особенности Барреда (ем. 
Въст. Матем. Наукъ № 11, письмо Пр. Медлера); со- 
гласно подтверждаютъ ослабльн1е оранжеваго и Фіоле- 
товаго цвътовъ. 

Изъ предъшествующаго изложеня результатовъ 
опыта и возраженій, которому мы съ намфревемъ со- 
хранили возможную въ настоящемъ 0бзорЪ полноту, воз. 
держиваясь отъ веякихъ преждевременныхъ заключений, 
становится очевиднымъ, что разръшеніе вопроса :0 Фи- 
зическомъ и химическомъ состоянін солнечныхъ покро- 
вовъ можно почитать только лишъ начатымъ теперь. 


Но въ этомъ елучаЪ важне всего то, что здесь от- 
крылиеь новые пути дли изелъдованія, которые уже 
при: самомъ началь оказываются плодотворными,: и но- 
тому можно съ :увъренноетио ожидать, что дальнфйшее 
изучене Физичесқихъ и! химичсекихъ евойетвъ солнеч- 
наго луча скорћђе всего поведетъ къ Открытіи самой 
нрироды солнечиаго’ евъта ‘и уеловій съ коими связана 
замъчательная неизмъниогть въ напряженіи Онаго.--Рож- 
дество въ химическомъ ‘дЬйетв!и солнечнаго и элек- 
тричеекаго` евъта ; происходящее ‘отъ присутетвія въ 
томъ и другомъ. значительнаго количества такъ наз: 
ультраФіолетовыхъ ‘лучей; возбужденте Фхлюорееценци 
во многихъ тзлахъ и способности нзкоторыхъ изъ нихъ 
дъйствовать Фотограъически: въ елъдетвіе освъщенія 
ихъ тъмъ, или другимъ источникомъ свфта, какъ обна- 
ружили преимущественно. изелъдованія Ніепса, Шеврё- 
лн (С. .Кепдбиѕ ХҮІ, ХУП и Бег Фот. СХГУПТ 
СІЛ; и Беккереля (Аца1еѕ 4. Сылые у. ТУ) и мпого- 
чиеленныя наблюденія Фосфоресценціи , собранныя по 
преимуществу Фипсономъ, 1“ейнрихомъ Розе, Рейхен- 
бахомъ и др. (С. В. Ш, Рози АппаЇ. 1861) съ одной ©то- 
роны указываютъ на то, что электрически свътъ, какъ 
по напряжентю, такъ и по евоимъ свойствамъ веего бо- 
ле. приближается къ солнечному, съ другой вее болфе 
и б0л5е вытесняют устарввшее и ограниченное понятіе 
о.свътъ,. как процесев горъніл, показывал, что это 
лвленте, несравненно общее и обнаруживается всякій 
разъ, хотя и въ весьма различной степени, при измне- 
ній молекулярнаго состояніл въ т5лахъ, будь оно выз- 
вано механическими, или химическими причинами, Но 
әти же причины и въ то же время, какъ давно извфетно, 
нарушают и электрическое равновЪе1е; такимъ обра- 
зомъь проявленя евЪъта и электричества суть. явленія 
постоянно еопровождаюния другъ друга: но при этому 
является весьма важный вопроеъ  одновременны ли он, 
т. е. составляютъ ли непосредетвенныл и независимыя 
другъ отъ друга поелвдетйя измфнен1я молекулярна- 
го состоянзя, или одно подчиненено другому и, такъ ска- 
зать, является вездъ второстепеннымъ и позднъйшимъ? 
Намъ кажется,что новъйшая Физика находится уже на пу- 
тизкоторый можетъ повести се къ ръщенію этого вопроса, 
М. Гусевљ. 


Библіографитескій Указатель. 


—— 


38. То4тлаиег М. 4. Ап Е !етешфагу Тгеа- 
{15е оп ће Тһеогу оѓ Едца1 1010$, ууіёћ а 
Со 1есёјіоп о? Ехатр!ез. 1861. 

Это сочиненіе, на сколько позволяетъ ему элемен- 


тарный характеръ, обнимаетъ новЪйшія изслъдованія | 


по веъмъ отраслямъ излагаемаго предмета съ полною 
яеностио и върнымъ критическимъ взглядомъ. Въ осо- 
бенности заелуживаетъ вниманія отдфлъ объ опредз- 
лителяхъ, который какъ нельзя боле способенъ осно- 
вательно ознакомить еъ главными началами этой новой 
богатой методы. 


39. Нагияд Е. И’. Цеъег йіе Вегеевптии8 | 


Чег Апѓ-: ип Опесграпрце дег Зеегие. 
№5 еіпідеп На аға. Ѕеһууегіп. 1862. 


Это сочинене имфетъ интерееъ для занимающих- 

ся хронологиею; оно предетавляетъь выводъ Формулъ и 
соораше таблицъ для удобнъйщаго вычисленія такъ 
наз. гемакальныхь восхожденій и захожденій звЪздъ 
для данной широты мета. 
40. 2оеИпет.. Стип (айбе еіпег а Пвеше:- 
Рһосошеїгієе Чез Нушше! 5. ВегПо 1861. 
Іредметъ сочиненія составллетъ описані новаго, 
весьма остроумно устроеннаго авторомъ Фотометричес- 
каго прибора, описан!е метода пользован1я онымъ и 
‚ еравнене еулы евъта болће 200 звёздъ. 
41..Вгиһиѕ С. беѕећ ефе В еѕеһгеі- 
Випе дет Гегритвег Ѕёегпуегее тиг Его 
| поп дег ереп Ѕёегпуагіе ат 8 М у. 1861 Гери. 


| 
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Эта; брошюра при помощи ониеан!я и рисунковъ 
знакомить съ устройствомъ небольшой обсерватории, 
вцолнъ соотвфтетвующей -впередъ избранной, епеціаль- 
но - научной пфли. Желательно, чтобы такими обеер- 
ваторіами · могда похвалиться не одна-только средвяя 
Европа, ; 
| 42 ..Моһл „Н. От К отеБатегпез. Тв @Ъуг- 
Чез Ве|15епВе4, Сігіѕпапіа 1861. 

Это сочивеше, (изданное и. на Французекомъ язы- 
къ) написано. для .соиекавя премій, предложенной Уни- 
вереитетомь въ Хриетіаніп.  Вопросъ, который. стара- 
етея.„ръшить авторъ чрезвычайно ‘иитересенъ, а. имен- 
но: нельзя ли. открыть въ ‘извфетныхъ. доселъ. комет" 
ныхъ  орбитахъ одного преобладающаго направленйя, 


которое бы не совпадало съ направленіемъ: движенія 
солнечной’ системы итл$д. указывало, нато, что коме= 
ты, по ихъ происхождению вообще чужды. нашей  пла= 
нетной системъ? Результатъ изелъдованія таковъ: По- 
люс», большаго круга, наиболћъе подходящаго къ поло= 
женио : полюсовъ орбитъ · веъхъ :‘неперіодическихъ ко- 
метъ, какъ съ прямымъ такъ и возвратнымъ движе 
ніемъ, лежитъ приблизительно въ‘ долготв 20. и широ= 
тъ .800; половина вометныхъ полюсовъ падаетъ внутри 
попса,  распроетраняющагоея на 209 по объ етороны 
отъ вышеупомянутаго большаго круга, другая же по- 
ловина внъ оного; и наконецъ, направленіе :движенія 
солнечной · системы отклоняется’ почти на 900 отъ 
плоскости того же круга. 


Сочиненёя; изданныя вё Россі в5 теченіи 1560 и 1861 г. (*). 


1. Начала Интегральнаго исчисленія, с0- 
став. Н. Млекстьевв. 

2. Начальная Алгебра, состав. Сомовым5 по 
порученио начальства Морекаго кадетекаго корпуса. 

3. Куреъ Алгебры, сост. К. Бріо (перев. съ Фран- 
цузскаго) 

4. Алгебраическій Анализъ. Теорія числен- 
ныхъ уравнений. Изъ лекцій Адъюнкта Янишев- 
екаго. 

5. Ариеметика для начальныхъ и сельскихъ учи- 
лищъ, состав. по методъ Грубе В. Золотовыме. 

6. Практическая Ариеметика, составилъ И. 
Гурьева. 

7. Практическій взглядъ на точность и 
тожественность выводовъ, получен- 
ныхъ отъ дъйствія надъ дробями, Н. Божерлнова. 

8. Упражненія въ Геометріи, сост. И. Х.ны- 
ровг. 

9. Руководетво къ теоретической Гео- 
метріи, Ө. Дерябина. 

10. Начальныя оспованія Аналитичес кой 
Геометріи двухъ измърепій. Руководство 
для воспитанниковъ Морекаго кадетскаго. корпу- 
са. Состав. Сомов. | 

11. Коничеёскія еъченія, соч. Салмона, перев. 
М. Ващенки-Захарченки. 

12. Элементарная Механика (Куреъ ПГепец. 
класса Военно-учебныхъ зав.) Состав. И, Вышне- 
градскай. | 

13. Начала прикладной механики Сонне, 
перев. Р. /'рево. 

17. Теорія паровыхъ машин ъ Кадинскаго. 

15. Основаніе теоріи паровыхъ машин ъ 
и котловъ, соч. Инженеръ Технолога 24. Се- 
ребренникова. 

16. Начальныя основанія устройства па- 
ровыхъ машинъ, соч. Ортолина, перев. 
Изженера „Усова. ; 


17: 
18. 
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Историчегкая записка о паровыхъ 
машинахъ Ф. Араго, перев. Хотинскаго. 

Динамика, соч, Соколова, Пр. Харьковскаго 
Универ‘ итета. 

Ръщеніе задачи о волнахъ съ выс- 
шимъ приближеніемъ „4. Попова (Уче- 
пыя записки Казан. Унив.) 

20. Изложеніе Системы міра Лапласа, перев. 
М. Хотинскаго. 

Т сорія движен:я небесныхъ тълъъ, соч. 
Карла Фридриха Гаусса, перев. Фогеля. 
Кесрегеһез аѕігопотідцезѕ йе ГО Ъѕег- 

уато1ге Пе Казаи риЪ]116ез раг М. Жо- 
зрай5К1 №. 1., содержащія: 

а. Зиг 165 1015 би шоцуешепё ргорге 4ез (011—5 ди 

саќоїобие Пе Вгайеу. 

р. Биг 1е сайси! е Гогрие еШріідие ои рагаБо- 

Пфие 4’аргёз ип гарй потЬге орзегуай оз. 

с. реусПорешепе де Іа Гопейоп регѓиграігісе еп зё те. 

23. Очеркъ Астрономін Джона Гершеля, пе- 

рев. Драшусова. | 


24. Н ебесныя свътила, или планетныя звёздныя 
міры, соч. Митчелл. 

25. Общепонятная Ае трономія, Франсуа. 
Араго, перев. Хотинскаго, 

26. Ниешая Гео дезія съ ея приложенілми къ 
военнымъ съёмкамъ ит. д. (издан. 2-0е) М. „Леве. 

27. У чебникъ. Космической Физики, соч. 


„Миллера, перев. Н. Ильина. 
28. Теорія Теплоты изъ Физики „Дагена, перев. 
9. Ленца. 


29. кола Физики (для первоначальнаго изученія) 
соч. Крюгера, перев. Поленова. 
Физика и метеорологія, общепонятно изло- 
женная Коппе, перев. /4. Боровскаго. 
31. Общія физическ!я ялвлентя, или такъ на- 


зываемал общая Физика. Соч. Др. Цим.нер.нана, 
перев. 4. Горчакова. 


‚ (*) Редакція желала бы въ этомъ спискъ соединить всф математическія и физическія изданія, вапечатанныя въ Россін въ тече- 
ің двухъ послъднихъ лЪтъ, и намЪфрена давать такя перечни на будущее время, по крайней мЪрЪ, за каждые полгода. По этому 
она приглашаетъ веъхъ авторовь и издателей сочиненій по предм-тамъ, Входящимъ въ программу Въстника Математическихь НлукЪ 


сообщать вь Редакцію извъстія о новыхъ пріобрътенілхъ нашей  Ученои литературы какъ за 


прошедшпе годы, для пополне- 


нія -предаоженнаго здъсь иеречыя, такъ и на будущее время, Перюдическя издашя Академім Наукъ, Главной Физич, ёкой Обсервц- 
торій “ографическаго общества ме входятъ вь элоть списокъ, 00 Полагаются рсёмъ мзвъстными, 


32. Начальныя о енованая Физики, Учебное 
пособіе для, Гимназии. Н. Писаревскаго. 

33. Начальныя основан: я Физики (часть 1) 

Любимова.“ к, : 

34. В ссвегсвез ехрегітепёаіеѕ‹ зит Гё1а= 
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$16166 4ез шебашх раг Кир[ег. Т.Е 
85. Громъ.и молн!я ‘ученая ‘записка Ф. „Чраго 
перев»: Жотинскаго. 
36. Море въ евоихъ  Физическихъ явле- 
вя хъ; соч. Мори, перев. Модестова. 


— 


Извлечен 8 ‘изб переписки Издателя, 


по поподу вапечатанія въ №40 ›„Взетникае статьи | 


на Рощина: ›О бъобщеён!е формулъ, отно- 
сящихея къ показательнымъ и логарит- 
мическимъ Функціямъ« (*). 


1-е Возраженіе Г-ва Тиме,. 
Сумма `безконечнаго ряда: 1, 


2 5 2) 
Ке пе Е у за ЯКЕИ. 
сходащагося при всякомъ гомплекеномъ ‘значеши 2, 
представляет синектическую Функцію СлЪдД. моно: 
дромную или однозначную Фувкиіо, которую геомегры 
изображают‘ чрезь е” и подъ этимъ обознаҹеніемъ, не 
хотятъ разумъть ничего другого, какъ только сумму 
вышеприведеннаго, всегда еходящагося ряда. 

ела бы г. Рощин былъ правъ, говоря что »урав- 


> 
е, 


неше 

2 2? 2*.; к 

Ро эВ. -: 
лишено: ‘общности , ибо' вторая его часть для какого 
либо даннаго’ значенія 3’ имфетъ одно Значенїе; между 
твыъ ‘какъ первая. часть можетъ’ имФть нвеколько и 
даже‘ безконечное чиело` значенй ‹: то Функкія е” была 
бы немонодромная или многдзначная, т. е. для ‘кажда- 
го опредфленнаго значентя = два бы допускала и®еколъ- 
ко. различных значеній, совокупность которыхъ г. Ро- 
щинё и-означаетъ чрезъ ((е?)). Но существенное свой- 
етво:велкой немодромной функцій Состоитъ въ томъ, 
что всегда можно повести перемвнную = изъ ел на- 
стоящаго положенія по такому сомкнутому пути, что 
при возпращеніи ея въ первоначальное положеніе, каж- 
дое изъ значеній функци перейдеть въ какое угодно 


- 
“ә 


другое, что сокращенно можно выразить такъ; различ-. 


ныя значенёя немонодромной функции всегда состав- 

ллють взаимныя продолжевщя. ели же условимея 

съ г. Рощиныме разематривать- ((е*)) какъ е? ((17)), по- 
1 ! в "4 


добно тому какъ ((2" )) = 2" ((1”)), то невозможно 
будеть пршекать такого сомкнутаго пути, по которо- 
му одно изъ значеній ((1°)): могло бы перейти въ другде. 
® 

Зам ъчавіе 
П. Рощина. 

Подъ символомъ е” геометры разумъютъ исклю- 
чительно сумму членовъ безконечнаго, всегда бходяща- 


тз 
Гося ряда: 1, га 1 5.°; №0 и въ моей статьв онъ не 


Им®етъ другаго значенйя. Показательную Функцію въ 


—- 


на предъидущее возражение, 


(*) Редакція полагасть, что возбужденный этою статью 

споръ можеть имъть интересъ дхя читателей Въстника, между ко. 
Й . 

т орыми могуть найтись партизаны того и другого мнънід. 


болфе общемъ видъ я изображаю чрёзъ (2%) ‘и ‘под 
этамъ разумъю ничто иное, какъ 


еї [005.(24л2) + а т \2Ал=)]... 
Что она ‘имфетъ безчиеленное ‘множество значеній при 


| одномъ и томъ же =, ‘это‘нено; если же е?, ири какомъ 


либо данномъ значеши “а имветъ одно значеніе, то .изъ 
эгого не слФфдуетъ. что такое свойетво должно зимъть 
и Функція ((е°)): Поэтому вее то; ‘что товорить г Ти- 
ме на счетъ Функции е", вовсе непримнимохкъ:((е%)). 

Дале Г. Тиме. замћчаетъ,дечто невозможно прі- 
искать для 2 Такого сомкнутаго пути, по которому одно 
изъ значений ((1°)) могло’ бы перейти “в другое. Чо 
же изь этого елъдуетъ? Ведь можно. же, не обраща- 
ясь вовсе къ показательнымъ Фунцкіямъ, задать себв 
Функцію вида: соѕ (2475) 4- 2510 (94л=), означенную Въ- 
ше чрезъ ((1°)), и разематривать ея евойетва. Или мо- 
жеть бьггь за то’, что опа ие ‘удовлетворяетъ такому 
то условію, лишить ее названі Функции? —— Отсюда імож- 
но заключить только то, что эта’ ноелвдняя Функція 
предбтавляётъ собою безчисленаое множество отдВлЬ- 
ныхъ монодромныхь Функций; соотьбтетвующихь “раз. 
личным значеніямъ №; другими словами: велкій оом: 
ктутый путь, ориводяций = въ первоначальное положё- 
нїе, приводить’ ‘и каждую изъ’ этихъ функцій въ преж - 
нее ей 'соотвътетвующее ‘положене, ` которое конечно 
различно для различныхъ К. 


206 Возраженте Г:на Тиме. 

Объобщить функцио и = Р(2) значить найти’ ть 
ея продолженія или вбтви (см. 1-0е возраженіе), кото- 
рыя до сихъ поръ были неизвфетны. Если, кромв най- 
денныхъ' продолжений, Функція другихъ не допускастъ, 
то это явный признакъ, что мы достигли полнаго по- 
знания Фунцкіи . и объобщили её до гкрайности, т. е. 
большее ея объобщеше было бы невозможно, или иллю- 
зорно. Приэтомъ ведолжно упускать изъ виду, что 
всф возможныя вътви Функціи должны имфть свойство 
переходить одна въ другую, въ то время когда пере- 
мЪиная независимая 5 = х-- у: описываетъ различные 
пути въ плоскости (ху). Есля же кто - либо. вздума- 
стъ считать за продолжен1е или вътьви Функции т=[( 2) 
другую функцию, но не въ соетояши будеть первую 
Функ. перевести во вторую, ‘или обратно, тотъ рёши- 
тельно ошибается, считая двъ разныя вещи“чаетями 
одной и той же. То, что сказано здесь 0 Функціц 
ш == | (2), отноеитея п къ ея обратной === 7 ш). 

Оложимъу для примфра, что Гиметея алгебраичес- 
кое, неприводимое урави. К (0, 2) = 0), ‘етенени эр 
относительно 12. Функція 1) состоитъ изъ зр вӯтвей 
Ш, 108... 1, › которыя суть корни предъидущ. уравн. 
Всегда можно повести перемЬнную 5 15 такому 

ъ 


сомкнутому пути, что вътви 101, 28 В: перейдутъ 
одна въ другую. · Напротивъ ; если случится, что эти 
вътви разбиваютея на такія двъгруппъх 035 08...00, 
и 20,1, 0,8,6, Шу что члены каждой изъ этихъ 
групиъ , продолжаяеь одиисвъ’ друге, никакимъ оора- 
зомъ ие могуть быть переведены въ члены другой 
"группы, то это върный признакъ того, что уравнене 
Е (ш, =) = 0 есть разлагаемое, т.е. что оно опредъля- 
етъ двъ различныя Фупкціи. Одинъ множитель /'(2, 2) 
первой части уравн. будетъ степени, 1 относит. 12, дру- 
той Е, (2, 2) степени т — 2, Корни 1-го множителя 
составляютъ въ вЪтви одной Фупкщи, а корни 9-го 
множителя всф вфтви ‘другой Функціи, и’викто не бу- 
детъ, не вдаваясь въ произвольность, разематривать эту 
вторую Функцію жакъ прододженіе, иди вътвь первой, 
т.е. никто не станетъ объобщать первой функци помо- 
щію второй: 

Рьшительно : на этомъ же 
сматривать Функцію» 


(1) е (соз (Ат) 4-і віп (20л2)) = е*((1")) 
какъ объобщеніе функции е*, и Формулы г. Рощина для 


основанти нельзя раз- 


обратныхъ или логариөмическимъ Функций, какъ .00ъ00- 


шения извъстныхъ логариФмиҷескихъ Формулъ, Напро- 
тивъ, самъ же г. Рощинъ говорить, что Формула (1) 
предетавллетъ совокупность безконечнаго, числа различ: 
ныхъ монодромныхъ , слфд. не предолжающихен одна 
въ другую, Функшй. „И послЪ этаго, на, вакомъ же 0с- 
нованій онъ заключает: ›что изъ того. еще ничего не 
елъдуетъ , если невозможно, прінскать, для, < „такого 
сомкнутаго пути, по. которому одно „изъ значеній (02°)) 
могло-бы перейти въ другое‹; въ то время. какъ все 
сосредоточивается на этомъ, отъ существованія, или не- 
существованія чего зависитъ смыслъ, или же иллюзор- 


ность выводовъ Г-на, Рощина. 


Отвътъ на предъидущее возраженіе. Л. Рощина. 
Г. Тиме говорить: ›оббобщить функцію 1 == {02 
значить найти тљ ел продолженія или вњтви, кото- 


——- 
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| рыя: д0. сих5 пор5 были: неизвъетны; но при этомё не 
должно утускалиь чизе виду; что. веть возможныя вътви 
функціц должньх-имњть :свойетво переходить одна 
в5 другую, в5 то время, когда перемњнная независимая 
= = 2 |1 описываете различные пути в5 плоскости 
(ху)«.— Слишкомъ ограниченное объобщеніе! И для че- 
го навязывать Функціи такія, почему-то будто-бы не- 
{обходимыя условія переходимости однихъ ея значеній 
въ другія? Я не раздъляю мнънія Г Тиме, который 
продолжаетъ такъ: ›считаль одну функцію продолже- 
наемь, или вътвью другой, не будучи въ состолніи пет 
ревести одну вә другую, значить заблуждатьея ‚ жо 
читая дељ разныл вещи частями одной и той-же«, 
Если-бы въ моей стать было принято и высказано вы» 
щеупомянутое ограниченіе, тогда послфднее замћъчаніе 
Г. Тиме имъло-бы смыслъ; а теперь оно походитъ на 
то, если-бы я, принявнии какое нибудь, произвольное 
положеніе, еталъ отвергать чьи-либо выводы на осно- 
ванйи только того, что они не удовлетворяютъ моему 
положению. а | 
Относительно уравненія Ё (№, =) = 0, приведен- 
наго Г. Тиме ‘для примъра, можно сказать, что если 
оно ‘разлагается на два Г, (ш, 2) = 0 и Е, (1,5) = 0, 
Ги велъдствіе того опредъляетъ двъ различныя Функціи 
перемнной 2, то все-таки эти послднія хункщи пред 
| етавляютъ частные виды одной болћъе общей, а имен- 
но Функціи 2, удовлетворяющей уравнению _Ё(и, 2)=0. 
Въдь и неприводимое уравнене можно представить се- 
бъ. разложеннымъ на нъсколько: другихъ з: только ‘эти 
послЬднія будутъ ирраціональныя: (Однакожъ во вея- 
комъ случа можно сказать, что. 12, удовлетворяющее 
неориводимому уравненно Ё (№, 2) == 0, опредвляетъ 
несколько различныхъ Функцій 104 , о, =. ‹ перемфнной 
2, удовлетворяющих . уравненіямъ К. (203,2) ==: 0; 
Е (10, 2). = 0,..., въ которыхъ функцій К, Ро. 
ирраціональныя,— и тфмъ не менфе каждая изъ Фун- 
кцій 1203, №о,.,.. представляетъ: видъ одной чр, опре- 
| дъляемой уравненемь КЁ (20,5) = 0. 


Извлетеніл изз перюдилескимь изданий. 


1. О нвъкоторыхъ ‘опредъленныхъ интегралахъ, 


Др. Эннепере (ИеИзевгИе Ѓаг Мает. 6 Јаһге. 6 Ней. 
1861). 

29 —зи 9 

е 

Означая Р | аи аи, 
0 
Р? рр" рае аи аъ 

мы имфемъ =] ата и „4, 


а вводя 2 новыя перемънныя, связанныл съ первыми 


Уравңеніями 
го’, ът (1—0) 


” получаемъ: 


1 
со 
гл, до 
р | те # Ио И г 1- © . 
о 


Подобнымъ же образомъ изъ 


и еї аі ФР. 
Аа фра 5.25.2 5 
0 
выходить 
1 
ен т о (1—0) 00 
р ь ри “ С то) 1 171—0)“ 


Складывад Р? м 0: и производя интегрирован по о, 
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с 
будетъ: Р° 4- 03 = Т е" ооа ағ . 


0 


Этотъ результатъ можетъ быть еще выраженъ иначе. 
Съ одной стороны, вводя извъстное выраженіе 


| и производя интегрированіе въ отношенін >, получается 


с 
соѕ 2и 


р 0—5 [ 9928 10да) йи; 


о 


съ другой стороны извъетно что Р и 0 предетавля- 


с 
ас л с05 2и ются слъдующимъ образомъ: 
е [ пее 44 
г 2 г + и? 
0 
=> . со 
ѕіп 21 810 2 с0оѕ у 
Р= | аи = ©05 2 990 ду пі || а 
1 + и ъ С) 
о 2 2 
< . 
05 21 . 510 7 с05 2 
0 == 89521 и вір = | —. йә - 60$ $ —— 4; 
1-и С) С) 
такимъ образомъ получаетея оканчательно 
| с> 
1 


<> 6507 
[/ а = 


с 
Е О ЕЕ. 
т 4 и 


соѕ зи Чи, 


Формула, которая представллетъ аналогію съ основною .тригонометрическою: со5 2 -|- 5103 2 = 1 . 


9. Относительно строки Ламберта. Др О. ПГло.мильх”а 
(Теієѕеһгіѓе иг Ма. опа Рһуѕік 6. Јаһге. 6. Ней.) 

До сихъ поръ извъстно было только одно преобра- 
зование ряда Ламберта, а именно представленное Кляу- 
зеномъ въ журналъ Креля (Т. 11. Стр. 95), которое 

1 
р 28 23 _6—и у= 
теча А рети тнт а Е 


ора тад 

17...02): 2 

гдъ В,, Вз... суть Бернулліевы числа и зваченіе ко- 
ефиціентовъ слЪъдующее: 


С = 0,5772156649... 


Е... | (В = 1 
1.2. 2-52 342)’ 1..4 7 86400 
4 Ще ВИР 
1..6.6 — 7620480 ° 1.2...88 2903071000 


в, 


Когда х равно или больше 0,9, то для получе- 
нія суммы точной еще въ 7-мъ десятичномъ знакъ до- 
статочно удержать только 3 первые члена вышеприве- 
денной строки; тогда какъ рядъ Ёляузена для дости- 
жен1я той же точности требуетъ вычисленля покрай- 
ней м%ръ 13-ти членовъ. Вычисленіе, едъланное для 
сравненія при х—04 по Формулъ Шлӧмильха дало 
5:=0,9689841590,а по Формулъ Каяузена ТОЕ, 


Т.Т 


сад 


ПОЕ е 


съ пользою можетъ служить для суммованія строки, 
въ селучав если подетановляемая величина значитель- 
но менфе единицы. Г. Шлӧмильхъ даетъ теперь для 
суммованія оной опредфленный интегралъ, который раз- 
лагается въ слъдующій рядъ: 


[2С91-.-- 
СЄ 


З. Объ изохроматической поверхности Бертена. 
(Апп. Пе ећ. ега. РЬ. Т. ХИТ, р. 57) 

Пропуская пучекъ поляризованнаго свфта черезъ 
кристаллическую пластинку, и принимая его на турма- 
линЪ Или призму Николя, можно, какъ извфстно, полу- 
чить Все поле зрънія испещреннымъ кривыми линіями— 
темными, если употребленный свътъ былъ однородный, 
и радужными, когда онъ былъ бълый. Видъ кривыхъ 
зависитъ отъ свойства кристалла и отъ его еъченія, 
а именно въ одноосныхъ кристаллахъ бываютъ: 

а) Кольца — когда пластинка перпендикулярна къ 
оптической оси. 
Ь) Гиперболы—когда она параллельна, 
и с) Әллиптичсскія или параболическія, когда она 
наклонна къ оптической оси. 
Въ двуоеныхъ кристаллахъ: 
а) Кольца — когда пластинка перпендикулярна къ 
одной изъ осей, 
Ъ) Гиперболы--если она параллельна къ плоскости осей, 
и ©) Лемнискаты — когда она перпендикулярна къ 
лини, разефкающей уголъ между осями на двъ 
равныя части. 
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Происхожденіе этихъ кривыхъ ‚объяснено еще Фре- 
нелемь изъ общей теорйи свъта. Бертенъ очень остро- 
умно воспользовался уравненіемъ моверхности севЪтовой 
волны и получилъ особеннаго вида поверхность, наз- 
ванную имъ изохроматическою ‚ изъ которой можно 
наглядно получить веъ вышеупомянутые виды кри- 
. выхъ линій. Постараемся изложить ецособъ Бертена 

въ общихъ чертахъ. : , 

Извветно . что радужныя, или темныя лини въ 
кристаллическихъ плаетинкахъ происходят отъ интер- 
Ференщи лучей обыкновеннаго и необыкновеннаго , при 
извъстной разности въ ихъ пути, иначе, при извветномъ 
замедленіи одного относительно другаго,. которое все- 
гда можеть быть выражено опредъленпымъ числомъ 
волнъ. Положимъ, что на первую поверхность кристал- 
лической пластиики падаетъ пучекъ поляризованнаго 
свъта, который помощію извёетныхъ-енарядовъ скон- 
центрированъ въ точкф 0. Начиная отъ 0 распроетра- 
няются лучи попарно, обыкновенные съ необыкновен- 
ными, по вефмъ направленіямъ; но лучи каждой пары 
проходятъ неодинакій путь, потому что ихъ скорости 
неодинаковы. Пусть е толщина пластинки; От и От 
пути лучей, пробъгаемые, со скоростями ® и т’ внутри 
пластинки; пусть От и От’ составляютъ углы т и т 
съ поверхностью пластинки: то замедленіе д можетъ 


быть выражено: 
ё 1 1 
со5 Г (+ т; +) (1) 


9 = 
при чемъ предполагается, что всегда разница между 
т и 7 незначительна, такъ что соѕ ихъ можно принять 


равными. Такое предположеніе не вводить большой ошиб- 
ки, потому что въ тонкой пластинк? удаленіе обыкно- 


веннаго луча отъ необыкновеннаго чрезвычайно мало. 
По этому (1) Формулу можно понимать такъ, что два 


а ё » > 
луча, вробъгая одинакое пространство съ различ 


ными скороетями, еоставляютъ замедлене д. Отею- 
да слЪдуетъ, что (1) Формулу можно объобщить и на- 


писать: 
= и (==) тон 09) 


Такъ жакъ лучи, выходящіе изъ 0, раепространл- 
ются по всъмъ направленіямъ ; то на всякой прлмой 
лини, проходящей чрезъ 0, можно найти точку, до ко- 
торой доходятъ лучи съ даннымз замедленемъ. Еели 
соедвнимъ между собою ве подобиыя точки, то полу- 
чимъ поверхность, которая будетъ имфть то свойство, 
что каждая нара лучей ветрътитъ ее съ одинакимъ за- 
медлен1емъ ; елБдовательно такая поверхность можетъ 
назваться изохроматическою, Если иредположимъ, что 
эта поверхность построена около точки 0; то вторая 
поверхность кристаллической пластинки разефчеть ее 
по какой либо кривой, которая будетъ имъть то свой- 
ство, что всякая пара лучей выходащихъ изъ 0, ветр5- 
титъ ее съ одинакимъ д, а по сему она будетъ и20- 
хромазпическая кривая. Таково происхожденіє изо- 
Хроматичеекой поверхности и изохроматическихъ кри- 
Вых; остается только опредълить ихъ видъ. 
Изохроматическая поверхность иметь то евойетво, 
икая точка на ней удовлетворяеть уравненію (2); 


что. в 


‚ Поставляя вм$ето -- 


поэтому послъднее есть основное уравненіе изохро.ма- 
тической поверхности. Уравненію (2) можно дать 
другой видъ. · Возьмемъ три ‘главныя оси упругоети 
кристалла за оси координатъ; назовемъ 12 радіусъ век- 
торъ поверхности свътовой волны; [, т, ^1. углы, с0- 
ставляемые радіусомъ ш съ осями координатъ; а, 2,2 
три главные показателя преломленія: то поверхность 
волны выражается: 


005° { с05° 21 соѕ? л А 
а ц? Ш Е Ри (3) 


Номопию проетаго преобразованія можно дать этому 

уравненію видъ: 

1 1 ? 

агт (2+0) сов (уз ая) соз°т-Е(а°-{ 5%) соѕп]4-... 
+ 93° с05214-3а% соз?т- 8% соѕп = 0 (4) 

Такъ какъ распроетраненіе лучей евъта происходитъ 


а 1 
по радіусамъ волнъ, то = и =, должны быть корня- 
ми этого (4) :уравненія, такъ что 


1 о © © 9, 
я + з = (739) с08%--(7*а) соѕ%т (0-0%) соѕ°л (5) 
х А - == 720? 0521-4-30 соѕ%т - «93 соѕ%п (6) 


Поэтому  уравненіе изохроматической поверхности .м0- 


жно будетъ преобразовать, если въ (2) покажемъ су- 
ществованіе а ‘для сего, возвысивъ 


(2) два раза 


аас 
во вторую степень, получимъ: 


Гесер 


* 1 19212 

+ 72 Из · б; ихь величины изъ. 
(5) и (6) получимъ полярное уравненіе изохроматиче- 
ской поверхности, а перємъняя полярныя координаты 


(7) 


2° 


въ прямоугольныя, по Формуламъ 


и? = х 4- у? + 2% 
х = и005 1 
ЕЕ 00С05й > ‹ 

2 = и созт 
получимъ уравненіе (7) въ такомъ вид: 
К? + у?) аа | (а? у?) у? + (02 а?) 22—02... 

= 4а + 22) (була + алла алда). (8) 

Чтобы познакомиться поближе со свойствомъ (8) обща- 
го уравненія изохроматической поверхности, необходи- 
мо раземотрьть его для одноосныхъ и двуосныхъ кри- 


сталловъ отдъльно. 
1) Одноосные кристаллы характеризуются равен- 


' СТВОМЪ двухъ показателей, напримъръ «—=0==т показа- 


телю обыкновеннаго луча; а у—’ показателю необы- 
кновеннаго луча; тогда (8) будетъ: 


(т —т?)(у— 2*)- 202 (т?'-4+-т? {у 22) 4т?д2 124 90 (9) 


Еели координаты выбраны такъ, что х ваправлено’ по: 
единственной оси кристалла; то (9) показываетъ что, 


поверхность происходит отъ обращевія кривой лини 
около оси х, и что эта производящая кривая, есть: 


(т? —т2)уё—29°(т? т? )у?— т? 0222 |-04—0 (10) 


Полагаемъ 2 == 0, то есть ищемъ пересфчен!е кривой 
съ у, получаемъ тогда уравненіе 4-ой етепени, кото- 
рое рагрЬшивъ, и удержавъ положительное выражеше 
получимъ: 


Отсюда видно, что кривая начинается на нъкоторомъ 
разетояв1и отъ х. Уравненіе (10) показываетъ, что 
съ увеличеніемъ х, увеличивается и у, но мало, такъ 
что довольно большому х соетвфтетвуетъ у, мало от- 
личающаяся отъ У. Уравненіе (10) принадлежитъ ги- 
перболъ, почти равносторонней, и помощію · проетаго 
преобразования можно его представить въ общеупотре- 
бительномъ видъ. Для сего къ (10, прибавимъ и от- 
нимемъ по (272?’—т”)? Уз, то въ первомъ членф уравне- 
нія можно будетъ имъть общій множитель у*— У4, ко- 


торый можно представить подъ видомъ (у2— У?) (12-4 У*); | 


вмъсто 7° 4 У? можно взять 2 У? приблизительно, и 


вмъсто У взять ив; Тогда, сдфлавъ въ другихъ 


членахъ тоже очень простыя преобразованая, получимъ 
(10) уравненіе подъ видомъ: ў 
ӧз 


"у — =т’. < 
ея (т — т)? 


что и требовалось. 

Отсюда видно, что изохроматическая поверхность 
пропсходитъ отъ обращенія гиперболы около оси х, 
оптической оси кристалла; слъдовательно она составля- 
етъ гиперболоидв. Такое тъло можно построить изъ 
гипса, или другаго вещества, и оно можетъ служить 
для нагляднаго объясненія проиехожденія радужныхъ 
линій въ одноосномъ кристалл%. И такъ если пластин- 
ка перпендикулярна къ оптической оси, то еъчен1е 0у- 
детъ кругъ, котораго центръ на оси х, и находится 
на разстояніи е, равномъ толщин$ пластинки, отъ на- 
чала 0; очевидно, что величина круга увеличивается 
пропорціонально е. 

“Вели пластинка параллельна къ оптической оеи, 
то евченіе второю поверхностью ея образуетъ гипер- 
болу. Эти двъ лини: кругъ и гипербола получаются 
изъ уравненія (10), полагая въ первотъ елучаъ х=е, 
а во второмъ = = е. 

2) Въ двуосныхъ кристаллахъ а, 6, у различны; 
поэтому уравненіе (8) въ сокращенномъ видъ не по- 
лучается; но свойства его будутъ видны изъ нъкото- 
рыхъ предположеній. ь 

а) Положить 0 = 0; то уравненіе (8) будетъ: 


(09—83) (нууу 
0072—69)(2—а3)д2--2(0 —03)082—оз) 2-0 
такъ какъ всегда а < 8 < у, то уравпеніе можетъ су- 


т 
ществовать, когда у = 0 69 сз . 
Эти два выраженія принадлежать двумъ прямымъ 
линілмъ, находящимся въ плоскости х2, и которыя 


<= 


и 


| ляюпия съ осью = углы, коихъ 


72—09 
аў 
Эти дв лини суть двф оси кристалла, по которымъ 
лучи обыкновенный и необыкновенный проходятъ съ 
одинакою скоростью, ихъ замедлене д = 0. 

Ъ) Поверхность перескаетъ оси 2, у, 2, на раз- 
стоя:лахъ өтъ (0) такихъ: , 


составляютъ уголъ съ 2, коего. тангенсъ =И 


виа 5 
1 ув 
уе 
у—«а 
| 9 
Ает» дле 


с) Главпыя сфчешя плоскостями ух, и уг пред- 
ставляютъ замкнутыя кривыя; а именно первая похө- 
жа на эллипсъ, коего большая ось по направленію 2, 
а меньшая —по у; но по меньшей оси немного вогну- 
та; вторая изъ кривыхъ—эллицеЪ, коего большая ось 
по <, а меньшая по у. 

4) Главное ефчен1е плоскостью х= представляетъ 
родъ гиперболы, имъющей четыре ассимитоты, состав- 
тангенсы равны 

89—48} поэтому онъ параллельны главнымъ оОсямъ 
кристалла Графическое построесніе кривой показыва - 
етъ, что она очень скоро приближается къ аесимпто- 
тамъ. Вычиелен1е кром® того показываетъ, что изо- 
хроматическая поверхность имъетъ двъ ассимптотичес- 
кія поверхности цилиндрическаго вида съ круговымъ 
основаніемъ, которыхъ оси—оптическя оси кристалла. 

Сообразивъ все вышесказанное, можно себф пред- 
ставить общий видъ изохроматической поверхности, а 
именно, ова походитъ на „/ндреевскй крестё , кото- 
раго» плеча цилиндрическя, и направлены по глав- 
нымъ осямъ кристалла, 

Отеюда слфдуетъ, а) что когда пластинка перпен- 
дикулярна къ одной изъ осей, съченіе второю ея по- 
верхностью съ изохроматической поверхностью , про- 
изведетъ кругь—радужные кольца; р) когда пластинка 
параллельна къ плоскости осей, свченіе произведетъ 
гиперболы, а именно двБ группы ; наконецъ с) когда 
пластинка перпендикулярна къ оси х, или въ лини 
раздъляющей уголъ между оптическими осями на двБ 
равныя части; то съченіе можетъ представить већ воз- 
можные переходы отъ эллипса до лемнискаты и до 
двухъ Отдъльныхъ өвальнылхе линій. 

такъ изохроматическая поверхность предета- 
вляетъ наглядно тъ явленія въ криеталлахъ, какія те- 
оріл показываетъ вычиеленіемъ. РЕ 


4 Геометрическій выводъ выраженія площади тре- 
угольника въ Функціи его сторонъ по Г’ерону Алексан- 
дрійскому. 

Въ МоцуеИез аппа1еѕ де Мает. МоуетЪ. 1861 
помфщено любопытное извлеченіе изъ Ехігаіїѕ е5 ша- 
пиѕегі15 гејаіѓѕ А1а ибошейле. ргайфие 4е5 бгесѕ, 1ежез 
ге5 165 ер 1гадииз еп · Ѓгапсаіѕ раг ФТ. Н. Ујпеепё, 


1858; но въ которомъ содержится ие малое число оши. 
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бокъ и опечатокъ. Мы приведемъ здфеь это доказа- 
тельство, интересное по способу употребленному для 
него авторомъ, въ исправленномъ и нъсколько разши- 


ренномъ для ясности видЪ. 
Начертивъ какой либо треугольникъ „4В@ и впи- 


савъ въ него кругъ, отмфтимъ точки прикосновенія 
посл®дняго со сторонами АВ и ВС соотвћветвенно бук- 
вами Б и Е, а центръ его буквою Н; за тъмъ про- 
должимъ сторону @В на столько, чтооы приоавочная 
часть ВС была равна #0. Известно, что длина @С 
будетъ половина париметра и площадь 2реугрленивх 
одинакова съ площадью прямоугольника @с.НЕ. Те- 
перь къ лин1и НО (раздъляющей уголъ С по поламъ) 
возстановимъ въ центръ Н перпендикуляръ и продол- 
жимъ его до пересъченія сначала съ етороною ва въ 
точкъ К, а потомъ съ другимъ перпендикуляромъ ВЈ, 
который возетавимъ на конц® стороны СВ; такимъ 
образомъ получимъ прямоугольный треугольникъ І.ВЄ, 
который, какъ легко убфдиться, будетъ подобенъ тре- 
угольнику НОУ. Въ самомъ дълъ углы ВАН и ВЕН, 
какъ составляемыс взаимно перпендикулярными сторо- 
нами, равны; нө оба они опираютея на общее основа- 
ніе ВН, слъд. точки Г, В, Н, 6 лежать на одной окруж- 
ности и уголъ НЁ@ = НВС ‚ т. е. 


г) 
ВТ, = НВС + ВЕН = 90° — 5 Ч = ОНА . 

На основаніи же доказаннаго подобія треугольниковъ 
будемъ имфть 

вв Ар ВС 

Вр ЮН НЕ ` 
но треугольники ЭРК .. а также чи 
собою и даютъ отношеніе ту = тр, И СЛВА. = по. 


@В г: ВЕ з, 
ОТБУДА, ве тив) 


ЄВ+ВС ВК+КЕ бб еж ВЕ 
Отсюда ро == АЕ” › Или, Вор 
. Зеу ВС. ВЕ 
Поелъднее отпощеніе дастъ : 8 = СС 5 оў 


ио изъ тр— ка КНС выход. ЛЕ = КЕ . СЕ , 
перемножая и извлекая корень получимъ $ 


площ. тр ка = ЄС . НЕ = УбС.ВС.ВЕ. ВЕ, = 
= вв) (46) (2 ав), 


гдъ р означаетъ перяметръ. 

5. Новыя теоремы относительно круговаго копу- 
са, Вётке (Јоигпа1 4е таёпайдиеѕ ригез её аррідибеѕ 
р. Шоцуј1«, ЗаШее 1801) (*). 

1, Если черезъ двъ кавя нибудь точки оси ко- 
нуса провести двъ иаоскости такимъ образомъ, чтобы 
квадратъ синуса производящаго угла конуса еоетавлялъ 


(*) Эти теоремы даны авторомъ безъ доказательств", а ио- 
тому мы иредлагаемъ ихъ кокъ задачи для желающихъ упражиять- 
ся въ геометрическихъ рёшеняхъ. Мы напомнимъ притомъ ИЗ» 
ВЪстную теорему, которая прилагается здьсь, и которая, если не 
Ошибасмся, въ первый разъ была предложена Дандаленомъ, а имен- 
но: если въ круговой конусъ вложить шарь, то каждая плоскость, 
касательная къ этому шару разефчетъ конусъ такъ, что въ точкъ 
кабан\я будеть одинь изъ фокусовъ кривой сфченя —'Такъ,. наир. 
на основами эт го свойства, теорема 6-я вь текст доказыва. т- 
ся ВеСЬМа просто; ибо, называя разстояніе сфкущей плоскости отъ 
зершины конуса 0, производящій уголъ (є, большую полуось э- 


_—__—__ иЕ=—— а и добавите 


| зв? а отношеніе большихъ осей 


195 — 


ариФметическую средину между квадратами синусовъ 
наклонения с«$кущихъ плоскостей къ оси; то получатся 
эллипеъ и гипербола, въ которыхъ отношеніе осей оди- 
наково. 

2, Если черезъ одну и ту же точку деи конуса 
проведутея двъ плоскости такимъ образомъ, что квад- 
ратъ величины обратной синусу ироизводящаге угла 
конуса будетъ арифметическимъ ередпимъ между: квад- 
ратами обратныхъ величинъ синусовъ наклоненія 065- 
ихъ ефвушихъ плоскостей къ оси, то получатея, эллипсъ 
и гипербола, въ которыхъ большія оси и параметры 
обратно пропорціональны между собою. 

3, Обозначая производящій уголъ конуса черезъ 
а, а наклоненіе еъкущей плоскости къ оси черезъ б, 
то произвольвыя еъченія въ какихъ либо конусахъ бу- 
дутъ подобны между собою если отношене 22 оста- 
нетея неизмъннымъ, 

4, Но вефхъ ефченіяхъ, которыя: выполняютъ ра- 
венство апу а = ѕіп Б отррзокъ оси конуса, заключаю- 
щійся между вершинами и съкущими плоскостями веег- 
да равенъ половинъ малой оси кривой, происходящей 
отъ ерченія. 

5, Во веъхъ съченіяхъ, которыя выполняютъ уело- 
ве с005. а = ѕіп Б отръзокъ оси конуса, заключающійея 
между вершинами и еъћкущими плогкостями всегда равня- 
етея половинЪ параметра сЪченія. 

6, Во веъхъ евченіяхъ , перпендикулярныхъ КЪ 
одному изъ реберъ конуса, часть большой оси еъченія, 
заключающейся между этимъ ребромъ и осью конуса, 
равняетея половинЂ параметра съченія. 

7, Кели систему конусовъ, описанных около одной 
и.той же оси, но еъ различными производящими угла- 
ми, переефчь круговымъ цилиндромъ, описаннымъ око- 
ло той же оси, и потомъ провести рядъ параллельныхъ 
плоскостей черезъ центры круговъ, въ которыхъ кону- 
сы пересфкутся съ дилиндромъ, то еъченіл, произве- 
денныя этими плоскостями, каждаго въ соотвфтетвен- 
номъ ей конусъ будуть имъть ве одинъ и тотъ же 
параметръ. 

8, Если два конуса, имюшіе общую вершину и 
0съ, но различные производящіе углы а и $, перееъчь 
на одномъ и томъ же разетояніп отъ вершины двумя 
плоскостями, наклоненными къ оси соотвЪтетвенно подъ 
углами Б и а, то получатея эллипеъ и гипербола, въ 
коихъ большія оси и параметры будутъ обратно между 


с00010 пропорціональнь:; отноше параметровъ будетъ 
с05 4 соз б 


. Въ то же вре- 
мя два шара, вписанные въ конусахъ и касательные 


къ еЪкущимъ плоскостямъ будутъ занимать различное 
мЪето, но имбть ту же самую величину. 2 д 


липса 4 и составныя части ся а и а"; мы тотчаеъ получимъ изъ 
постро‹снія; 
Фа = а 4-а" = (іар ?а 


и а’ (1 - об а) = Сива , 


а’ (1+. 6)бапв е 2а 
откуда да ``” ) о ; 
арс & ї1— Хапае 


но КАКЪ, извфетно а’ = а (1—6), га е экец нтрицитетъ; елд. 
в — 105 @& и затъмъ иском я часть большой оси эллипса будеть 
= 4 (14-е), сльд. = полевинъ параметра. 

Прим. Ред, 


6. Краткая извњетія. 

— Въ  послъднее время открылись въ Европъ двъ 
новыя Обгерваторіи въ замнъ старыхъ, которыя уже 
не были въ состояніи удовлетворять настоящимъ тре- 
бованіятъ науки, а именно одна въ Копенг'агенъ, воору- 
женная двумя главными инетрументами: 15-ти хутовымъ 
рефракторомъ Мерца съ объективомъ въ 10%/. дюймовъ и 
3-хъ Футовымъ меридіаннымъ кругомъ Пистора и Мар- 
тинса; другая Обсерваторія вь Лейпциг, главнымъ 
инетрументомъ который будеть экнаторіалъ, устраива- 
емый по образцу находящемуся въ Готъ и описанному 
Г-мъ Г‘анзевомъ въ №№ 3-мъ и 5-мъ вашего журнала. 
Труба экваторіала съ объэктивомъ Штейнг'еля въ 8 д. 
будетъ имфть 12 Футовъ Фокусной длины. Въ скоромъ 
времени в5ролтно будетъ окончено устройство и еще 
2-хъ новыхъ Обсервоторій, а именно въ Лейден и въ 
Невшателв, первая изъ нихъ также намфето старой уже 
негодной Обсерватория. Недавно также окончено устрой- 
етво новой обеерватори въ Лиесабон®.— Проэктъ со- 
оружевія новой Обеерватори въ Вильнъ существуеть 
уже давно, но къ сожалънію приведеніе его въ испол- 
неніе ветръзаетъ до еихъ поръ затрудневя (См. Вшіе- 
іп. де РАсай. де 56. Реѓегѕр. 1861 Т. ТУ р. 222). 

— Г. Чуверсь, Обсерваторъ въ Кенигебергъ, окон- 
чилъ большой трудъ вычиеленя веїхъ сдъланныхъ до- 
селъ наблюдевій Проц!она, съ цБлію точнъйшаго опре- 
дЪленія пути этой звфзды, обращающейся около дру- 
гой невидимой нами, какъ доказали уже извъетныя 
изельдованя Петерса. Видимый поперечникъ пути 
Проціона еоставляетъ весьма близко 2", время обраще- 
нія почти 40 льтъ и масса тёмнаго тфла выходить по 
вычиеленіямъ болъе 0,73 солнечной массы. Форма пу- 
ти не отличается замътно отъ круга. (Изъ письма Г. 
Ауверсъ къ издателю отъ 10-го Декаб.) 

— Др. Брюстерз (РВИо$. Мақал. ОслоЪ. 1861) нашелъ, 
что система, состоящая изъ нФеколькихъ тонкихъ стек- 
лянныхъ пластинокъ, поставленная въ поляризаціон- 
ный -микроскопъ, разлагаетъ проходящий евътъ, подобно 
однооенымъ кристалламъ; а именно получается систе- 
ма радужныхъ колецъ, ртздъленныхъ чернымъ крестомъ. 
Въ отдъльныхъ пластинвахъ нельзя было замЪтить то- 
го свойства, развъ только цвъта тонкихъ пластинокъ, 
если пластинки достаточно топки. — Явленія эти объ- 
леняетъ Брюстеръ интерФеренціею преломленныхъ и от- 
раженныхъ лучей. Если пучекъ свфта падаетъ на про- 
зрачную пластинку , то часть его отражается отъ пе. 
редней поверхности, другая задерживается внутри пла- 
стипки, а третья выходить; но во второй части въ 
особенности замъчательны лучи, отражаюниеся отъ вто- 
рой поверхности пластинки, потомъ опять отражаю- 
щіеся отъ первой и выходящіе вмъстъ съ третьею ча- 
стью пучка: по изъслъдованіямъ Брюстера, сдъланнымъ 
Уже давно, эта часть поляризована противуположно пер- 
ВОЙ преломленной части, которая тоже Отчасти подя- 
Ризована чрезъ преломлене. Такъ какъ 06$ части пуч: 
ка выходят веть, то отличить ихЪ трудно, разв 
только при достаточной напряженности свъта ; часть, 
поляризованная чрезъ отраженіе, иредетавляетея въ ви- 
ДЪ матоваго евъта—какъ это уже давно замфчено Брюс- 


теромъ. Когда же лучъ падаетъ наклонно на тонкую 
пластинку, то одна часть луча самая свътлая, поляри- 
зуетея чрезъ преломлеюе, другая часть, о’гразившиеь 
отъ второй поверхности, отразитея отъ первой и вы- 
ходитъ поляризованною чрезъ двойное отраженіе, но 
противуположно первой части; тутъ будетъ еще нће- 
колько Отраженій и пъсколько частей луча, которые по- 
ляризованы чрезъ отражене. Когда еоедивено нъеколь- 
ко пластинокъ, то чаеть выходящая посл одного пре- 
ломленія ослабъваеть. между тъмъ какъ выходящая 
посл нъеколькихъ отражений усиливается, и тогда по- 
лучаютея замЪтныя даъ чаети поляризованнаго · ироти- 
вуположно евъта. Отсюда и происходитъ явленіе со- 
гласное съ таковымъ въ одноосныхъ кристаллахъ. 
Это наблюдепіе можетъ послужить современемъь 
къ объяененно проиехожденіл радужныхъ линій въ кри- 
сталлахъ, не прибћгая къ атомистической теоріи. 

— Ламоне (Ров. Апа. В. СМУ р. 281) доказыва- 
етъ, что ежедневное періодическое колебаніе высоты 
барометра зависитъ не только отъ нагрёваня земной 
поверхности, но еще и отъ коемическаго явленіл, а 
именио прилива и отлива атмоефернаго воздуха, и это 
заключеніе подтверждаеть наблюденями, взятыми изъ 
метеорологическихъ таблицъ различныхъ мветъ земной 
поверхности. А. Броунъ (Вго\то) поередетвомъ наблю- 
деній надъ полудневнымъ измЪненіемъ высоты бароме- 
трах пришель къ слъдующему результату: Когда солн- 
це или луна подъ горизонтомъ, колебаніе высоты ба- 
рометра въ продолженіе полусутокъ, въ промежуткв 
между тропиками, имфетъ туже самую величину на вся - 
кихь высотахъ до 2000 метровъ. но когда одно изъ 
упомяпутыхъ евфтилъ надъ горизонтомъ колебане вы- 
соты барометра, на высотъ 2000 метровъ, имфетъ ам- 
плитуду только въ половину той, которая наблюдаема 
бываетъ при уровни моря (Соѕтоѕ). 

— Въ засъданій Лондопекаго Фотографическаго 0б- 
щества 9 Сенттября Тһе Вгиазев Јоцгла1 оѓ Рһого- 
згарһу) ШПроФессоръ Брюстер едълалъ иЪеколько 
замЪчаній относительно наблюдаемаго Г. Лове особеи- 
наго блеска, въ какомъ являстея въ стереоскопъ какая 
либо геометрическая Фигура, е‘ли рисунокъ, соотвътет- 
вующ!й одному глазу черный на бъломъ грунтъ, и на 
оборотъ для другаго глаза—бълый на черномъ грунт. 
По объяспенио Профессора Дове, для произведеня впе- 
чата ия блестящей поверхности необходимо присут- 
сете прозрачнаго и отражающаго слоя, чрезъ который 
бы мы видълу другое тфло. Отношеніе между отра- 
женвымъ наружнымъ и отраженпымъ внутри, или разеф- 
яннымь свътомъ обусловливаетл» происхождене блеска. 
Это явленіе иметь напримфръ мфето, если нфеколько ча - 
сеовыхъ етеколъ будутъ положены одно ва другое, или ко- 
гда пластинка слюды, разкаленная до красна, разд®ляет- 
ся на множество тончайшихъ и совершенно прозрачныхъ 
листочковъ. 'Такимъ же образомь объясняется и Олескъ 
жемчуга, кристалловъ полеваго шпата и Т. д: Но по 
МНЪНПО Пр. Брюетера это объяснен1е недостаточно для 
случая стереоскопическаго зрёшя и въ подтвержденіе 
этого онъ приводитъ свое наблюдеше надъ отеутетвемь 


упоминаемато блеска въ томъ случа, когда Фигуры не 
предетавляютъ геометрической поверхности, хотя въ 
то же время исполняютъ ве другія уеломя. Поэто- 
му происхождеше стереоскопическаго блеска Брюстеръ 
приписывастъ не Физическимъ , но Физіологичеекимъ 


причинамъ и указываєтъ при этомъ на сльдующія 0б-. 


стоятельства: 1, При полученіи рельефнаго впечатл%- 
ніл въ стереоскопь отъ двухъ изображеній, которыхъ 
части находятся въ различныхъ разетояніяхъ отъ гла- 
за, олтическія оси глазъ находятся въ безпрестанномъ 
движеній не только для тогд, чтобы соединить подоб- 
ные пункты, но дабы получить и общее впечатл%ніе; 
9-е, если 0б поверхности разноцвътны, или разнотън- 
ны, то нервная сЪтка каждаго глаза постоянно ста- 
раетея уловить и снова търяетъ одинъ изъ этихъ цвЂъ- 
товъ или тоновъ; каждый оптическій нервъ еодъйству- 
етъ къ тому, чтобы доставить мозгу впечатлъніе одно- 
го цвфта, или одного изъ различныхъ оттфиковъ. И 
изъ этой-то борьбы различныхъ ощущеній проиесходитъ, 
по миънію Брюетера, впечатлъніе подобное блеску. 
Въ подтверждене этого обълсненія онъ приводитъ еще 
слъдующія два наблюденія. Если два дагеротипныя 
изображенія блестящихъ предметовъ изъ черной брон- 
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зы разематривать отдфльно, то нельзя узнать веще- 
ства, изъ какого’ приготовлены эти предметы , но. въ 
стереоскопъ блескъ полвляетея снова и тотчаеъ откры- 
ваетъ природу‘ вещества. Изображенія мыльныхъ пу- 
зырей также являютея матовыми отдЪльно, но въ ете- 
реоскопъ снова получаютъ свой блескъ. · Въ этихъ и 
подобныхъ случаяхъ соединяются цвъта и оттёнки оди- 
наковаго напряженія и потому нътъ основанія утвер- 
ждать, согласно теоріи Дове, что объ совпадающія пло- 
скости находятся въ различныхъ разетояніяхъ и что 
одна изъ нихъ бываетъ видима черезъ другую. 

— Открыта новая телескопическая комета Г-мъ Вин- 
неке , старшимъ астрономомъ въ Пулковъ 8-го Янв. 
(27 Дек.), которая предетавляется въ вид довольно 
свътлаго тумана, сгущеннаго къ ерединв и имъющаго 
въ поперечникъ отъ 3' до 4. Въ настоящее время, уда- 
ляяеь отъ солнца и отъ земли, комета быстро оелабв- 
ваетъ въ свътъ. Первые, вычисленные элементы предета- 
вляли, по замъчанію Виннеке,отдаленное сходетво съ эле- 
ментами кометы Тихо де Браге 1590; но поздизйния вы- 
численія дълаютъ это предположеніе мало въроятным'ь. 

— Поелъдне-открытыя малыя планеты получили елъд. 
названія: 68 Лето, 69 /"есперіл, 70 Пенопеа и 71 Нобе. 


Руъшеше задатъ МХ. 1и 2, предложенных 5 въз №. 3 „Вљстника“ Л. Износкова. 


№ 1. Возьмемъ опредвленный интегралъ: 
л 
5 
“ йр 
т [ 14-2 созу 
0 
и равный ему: | 
л 
у 4$ 
ее 
ых Г 14-х 51° ў 
о 
то сумма ихъ составитъ: 
ыы 
оу ТАРЕ 2: 
2142 14 х3 1125 ' 
или 4 (94-2) ПА 
ара (1) 
гд: 
ы = 
у”. 24$ = |" 24% _ 
в... 1-Е х, 91° 2$ ; 1-Е с, соѕ 2$ 
0 


Е еж 
Подобнымъ же образомъ получимъ: 
зь ы - 
в 4 1х, ЕД 
а 8а 2 
207,= = Е ит. д. 


Подставивъ въ (1) вмЪето 17, Из... ихъ значенія, по- 
лучимъ. | 


де О 8 ):.. 


4.8.16... (1-х) (1- <) (1-5 х.)... : 
га вообще: 
х; = 


Но съ другой стороны: 


21 т 
Зи 


(В) 


Аедото і 
во аад 
Нотт р 1-х соѕ? р 
0 


сравнивая (.4) съ (В), получимъ искомую Формулу. 


У СЕ ана 
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№ 2. Возьмемъ опредфленный инрегралъ: 
а г. 
|: е9 (х) х ах . 
Ь 
Послъдовательнымъ интегрированіемъ по частямъ получимъ: 
а 


Г е7 Еа) Е [1 (оғо СЕОУ ен... 
ъ ь 


ГР, З Га (ауа + 
= 8 у 27 у А 
1=0 4—0 


А умноживъ это выраженіе на 4у и интегрируя въ отношеніи у въ границахъ 0 и сэ, получимъ иеко- 
мую Формулу: 
со = 8 
р Зо У] ро 
и а у у 


А 
Ъ 


Ртышеніе задати №. 5, М. Гусева. 


Для доказательства предложеннаго ряда возьмемъ: 
1 1 
19 =. 1+1 . 
(е 1-е. = .....; (0 
но въ то же время, разлагая по биному Ньютона имЪемъ: 


= а НЯ 7 п—4)х п(п—1) п Р 
(е —1 = е а е( 1) ег. 959 — 


Развивая каждый членъ этого ряда въ строку и расположивъ новый рядъ по степенямъ х д0 х" включитель- 
но получимъ: 


т (п—1) 
ЗИ 2 - 


(6—1) = 


+ 7 (п—1) и (пи—2)—...}х 


1 —1 М 
+ ттр т (а А Ио. а 
+ - . . . . . ` . в . = > • - . “ о: . 


1. ъ п т (п—1 ` 
НЕ о аа рая 


Сравнивая этотъ рядъ съ вмражентемъ (Т) мы замфчаемъ во 1-хъ, что веб члены онаго, въ коихъ вхо- 
дитъ х съ показателемъ меньшимъ п, должны быть нулями; ибо наинизшая степень отъ х въ выраженіи (1) 
есть п-ал; такимъ образомъ коеъиціентъ, при какомъ либо ХР, ГД р меньше п, есть нуль и слфдовательно 


74 —– $ (љ—1)? нео (п?) =: =0; 


во 2-хъ коефиціентъ при 2, по сравненію еъ (1), долженъ быть равенъ 1-цв, слъдовательно 
п п. т (п—1 п 
п" — 1 (0—4) О (2-4 + = 1.2.3. в 20000) | 
Этому ряду можно дать больфе общій видъ, а именно складывая его произвольное число разъ съ рядомъ 


п р а (21 —Ц.,.=0 
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получим: ай 


т п" — (т—1) а (п 1)" 1+ (т—2) ыы (2—2) 1—...=1.9...в 


ЕД 


гдъ т есть произвольное число; представляя его подъ видомъ Е и помножая цфлый рядъ на д имфемъ: 


т (п—1) 


рп" *—(р—9) т (п 1)" фр 1—2"... 9.1.2... .0, 
# к 
гдз очевидно р и 9/могутъ быть цълыми, дробными положителными, или отрицательными, 


Сюда можно прибавить еще рядъ подобный (а), получаемый сравненіемъ коефиціентовъ при х”*1, а именно 


ол (аА о... =, Г @+2).....® 


—=——=——==——=———Й—Ш——————ыыь——————— 


Поправка: На етраницъ 166 Вфетника, въ строкахъ 11 и 1? сверху сказано: ›но если т = 0; то оче- 
видно, для сохраненія послфдняго равенства, необходимо, дабы въ немъ п было > 0 и <2; между тъмъ какъ 
должно было сказать: п было. > —1 и < + 1, ибо иначе условіе, а> 0 и < 1 ‘невыполнимо. 


ААҺА ———————————————————————————— 


о. Е Гго ТОМА. 
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